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[.1,. Dvamladicaudvargjuistoj djevojci. Onaim rede: “Napi-
Site mi svaki po jednu pjesmu. Odabrat ¢u onu koja mi se bude
viSe svidjela. Pogodim i koji ju je od vas dvojice napisao, poCi
¢u zanjega. Ne pogodimli, poti €u zaonog koji je napisao drugu
pjesmu.”

Je li takva pogodba“fair’?

I.2,. Nanekom srednjovjekovnom sudu sudilo se ovako: Su-
dac bi optuZzenome pruzio dvije cedulje, od kojih je na jednoj
stgjalo “Zivot”, anadrugoj “smrt”. OptuZeni je zavezanih ociju
morao odabrati jednu od njih. Ako je nanjoj stgjalo “Zivot”, bio
bi osloboden, a u protivnom slu€aju bio bi pogubljen.

Jedan optuZeni saznao je damu je sudac nesklon, i daje na
obje cedulje koje €e dobiti naizbor napisao “smrt”. Onipak nije
stradao, vet je znajui namjeru suca da ga sa sigurnostu unisti
iskoristio zato da se sa sigurnoStu spasio. Kako?

|.3,. Plemeljudozderauhvati istrazivata. Njihov poglavicamu
rete: “Moras dati jednu suvidu izjavu. Ako ona bude istinita,
ispeti temo tei pojesti, a ako ona bude lazna, skuhat cemo te i
pojesti.”

Mozeli seistrazivaC spasiti?
I.4,. U nekoj zemlji usvojen je ovaj zakon: “U naSem glav-
nom gradu stanovat e gradonacelnici svih onih gradova koji ne
stanuju u gradu €iji su gradonaCelnici, ali nijedan drugi gradona-
Celnik.”

Gdje treba stanovati gradonaCelnik glavnog grada?

[.5,. Neki putnik naSao se pred raskriziem i ne znatrebali —
dabi dosao u mjesto A — poci lijevim ili desnim putem.

Iz kuCe pokraj raskrizja izade jedan Covjek. Putnik zna da
u toj kuéi Zive dva brata, od kojih jedan uvijek govori istinu, a
drugi uvijek laze.

Mozeli putnik postaviti ¢ovjeku jedno jedino pitanje, pada
iz odgovora sazna kojim putem treba poti?

|.6,. Profesor pozove tri svoja nadarena ucenika i rete im:
“Ovdjeimam nekoliko kapa, i to dvije crne, aostale hijele. Sva-
kome od vas stavit ¢u na glavu jednu od njih. Tako ¢e svaki od
vas vidjeti kakve kape imaju na glavi njegovi prijatelji, ali nete
vidjeti kakvu imaon sam, niti koje su preostale”
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Kad je to ucinio, upita profesor prvog ucenika: “Koje je
boje kapa koju imas naglavi?’ Ova odgovori danezna Isto je
biloi s drugim ucenikom. Sto e reci tre€i?

|.7,. Profesor, koji je u prodom zadatku svojim ugenicima
stavljao kape na glavu, htio je konstruirati problem kojim bi is-
pitao koji je od njegovatri darovita ucenikanajdarovitiji. Nakon
nesto razmisljanja pozoveih opet k sebi i rece:

“Ovdjeimam nekoliko kapa, od toga dvije crne a ostale bi-
jele. Svakome od vas stavit €u na glavu jednu od njih. Tako ¢e
svaki od vas vidjeti kakve kape imaju na glavi njegovi prijatelji,
ali nete vidjeti kakvuimaon sam niti koje su preostale. Tko od
vas prvi zakljuci kakvu kapu ima naglavi, nekasejavi i rece”

Tada profesor stavi svakome naglavu bijelu kapu. Profesor
je rasudivao ovako:

Onaj od mojih uCenikakoji je najdarovitiji, prvi ¢e se getiti
zakljuCivati ovako: “Pretpostavimo da imam crnu kapu. Tada
bi svaki od mojih prijatelja vidio jednu bijelu i jednu crnu kapu
(jer javidim da oni obojicaimaju bijele). Svaki od njih mogao
bi dakle zakljuciti ovo: “Dai ja imam crnu kapu, vidio bi netko
od nas dvije crne, pabi se odmah javio daimabijelu. No, nitko
se nije javio. Zna€i daimam bijelu.” Darovitiji od njih prvi bi
to zaklju€io i javio se. No, kako se to nije dogodilo, znali da
janemam crnu kapu nego bijelu.” Nato ¢e se tg javiti i jacu
saznati koji od mojih uCenikaje najdarovitiji.

Je li profesor ispravno zakljucivao?

[.8,. Nakon dulje diskusije o teskim problemima tri mudraca
leglasu u hladovinui zaspala. Dok su spavali, jedan njihov uce-
nik premazao im je lica bojom. Kada su se probudili, svaki je
vidio namazana lica druge dvojice. Svi su prasnuli u smijeh i
svaki je pomislio daje njegovo lice Cisto, a da se druga dvojica
smiju jedan drugome.

Najpametniji od njih ipak se ubrzo uozbiljio. Zasto?

(Pretpostavljase dasu svatri mudracapriblizno podjednako
pametna, tj. da do istih zakljucaka dolaze za pribliZzno jednako
vrijeme. Dakako, ¢im je zakljuCak teZ, trebaim zato vise vre-
mena. Oni su svi toga svjesni.)

[.9,. Utrka Ahilgai kornjate poznata je jos iz stare Greke.
Radi se zapravo o ovome:
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Ahilg tréi deset puta brze negoli kornjata. U Casu kad su
poceli tréati, kornjatajeimala 100 metara prednosti. Dok Ahi-
lg pretrci tih 100 metara, kornjataodmakneza 10 metarapaje
Ahilg joS nije stigao. Kad on pretr€i i tih 10 metara, kornjaca
pretréi jedan metar i Ahilgj je joS uvijek nete ti€i itd. Dakle,
Ahilg nikad nete sti¢i kornjacu.

U Cemu je pogredka ovog zakljucivanja koje je dovelo do
oCito neispravnog rezultata?

1.10,. Gdjeje pogreskau ovom izvodu:

“Neka je dan beskonatni geometrijski red

1+ X4+X+ . X+ ... (1)
Oznafimoli sa s, zbroj njegovih prvih n ¢lanova,
Si=14+x+X+ ... +x71 (2
vrijedit e zasvaki n formularekurzije
Su1=1+X-5,. (3)

Prijedemo li u ovoj jednakosti nalimes kad n — oo, dobit
¢emo
limsy1 =1lim(1+xs,) =14 x-lims,. (4
OcCitoje lims,,; = lims,. Oznatimo li, dakle, vrijednost
ovihlimesasa S, hit ¢e zbog (4)
S=1+xS ili S1-x)=1 (5)
i odatle zasvaki x # 1
1,
(Dobiveni rezultat sigurno je pogresan jer bi (6) znacilo da
se zadani beskona€ni geometrijski red moze sumirati za svaki

X#£1)

9. 11

[.11,. Akotrokut ABC nad. 1.1. nijeistostranian, ondaima
barem dvijerazlicite stranice CA i BC.
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Konstruirajmo elipsu sa zaristima A i B koja prolazi kroz
C. Nekaje D tjeme te elipse uz njezinu malu poluos. Tad je
|AD| + |DB| = |AC| + |CB|, patrokuti AABC i AABD imaju
isti opseg s. Drugi medutim ima veCu povrsinu negoli prvi jer
obaimaju istu bazu, a prvi imamanju visinu. Kakav god, dakle,
bio dani neistostranitni trokut zadanog opsega s, postoji neki
drugi trokut istog opsega koji ima vetu povrsinu.

Smijemo li odatleizvesti zaklju€ak daod svih trokuta zada-
nog opsega s najvetu povrsinu imaistostranicni trokut?

1.12,. Nekijeutamnicenik u nedjelju obavijesten dacetijekom
sljedeteg tjedna biti objeSen, ali o danu izvrdenja presude saznat
Cetek togadanau 9 sati ujutro. On tad zakljuCuje ovako: “Ne
mogu me objesiti u subotu, jer bih to znao vet u subotu prije 9
sati buduc¢i da do ukljucivo petka joS ne bih bio objeSen. No,
ne mogu me objesiti ni u petak, jer bih onda opet znao zato u
petak prije 9 sati budu¢i da subota ne dolazi u obzir. Analogno
proizlazi da me ne mogu objesiti ni u Cetvrtak, srijedu, utorak
ni ponedjeljak.” Tako smiren pode spavati. U srijedu gau 9
sati ujutro obavijeste da e tog dana biti objeSen — u skladu s
presudom, jer zato ranije nije znao. Kako je to moguée?

RjeSenjal.

I.1. Uz navedenu pogodbu djevojka e sigurno poti za onog mladica,
za kojeg pretpostavi da je napisao pjesmu koja joj se vise svida

Ako je naime pogodila, to je oCito. Ako pak nije pogodila, nece
poti za onog koji je napisao odabranu pjesmu, vet za drugog — dakle
opet zaonog zakojeg je (ovaj put pogresno) pretpostavila daje napisao
odabranu pjesmu.

Prematome, ako je“fair” pogodba ona u kojoj obamladi¢aimaju
isteizglede, onda prijedliog djevojke nije “fair”.

|.2. OptuZeni je uzeo jednu cedulju i odmah je progutao. Tad je mo-
gao ustvrditi da je na njoj po zakonima sudenja moralo pisati suprotno
od onog $to stoji na preostaloj cedulji. A kako je na preostaloj stajalo
“smrt”, sudac ga je morao osloboditi.
1.3. IstrazivaC Ce biti spaSen ako izjavi: “Vi tete me skuhati”.

Naime, tad gane smiju ispeti, jer je peCenje predvideno zaistinitu
izjavu, akad bi gaispekli, izjava“Vi tete me skuhati” bilabi lazna. No
ne smiju ga ni skuhati, jer je kuhanje predvideno zalaznu izjavu, a kad
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bi ga skuhdli, izjava “Vi €ete me skuhati” bila bi istinita. Prema tome,
ako se poglavicadrzi obetanja, nete ni skuhati ni ispeti istrazivata.

RjeSenje prividnog paradoksa je u ovome: |z osude poglavice Cini
seu prvi mah daeistrazivac svakako stradati, jer kakvu god izjavu dao,
ona e biti biloistinitabilo lazna. Medutim, izjava'Vi ¢ete me skuhati”
sama po sebi nije ni istinita ni lazna, vet njezina istinitost, odnosno
neistinitost, ovisi o buduéim dogadajima.

Uostalom, “Vi €ete me skuhati” nije jedina spasonosna izjava is-

trazivaCa. Sli¢nim rasudivanjem mozemo se uvjeriti dabi gana primjer
spasilai izjava: “Vi me neCete ispeti”.
I.4. GradonaCelnik glavnog grada ne smije tamo stanovati jer bi u tak-
vu slucaju stanovao u svom gradu, a takvi ne mogu stanovati u glavnom
gradu. No, ne smije stanovati ni izvan njega, jer tad ne bi stanovao u
svom gradu, pabi onda morao stanovati u glavnom gradu.

RjeSenje prividnog paradoksa je u tome &to usvojeni zakon ne od-
reduje za gradonacelnika svakog grada gdje ¢e stanovati. Isto tako to
npr. ne odreduje ni zakon: “Svaki gradonatelnik ¢e stanovati u glavnom
gradu i nete stanovati u glavnom gradu”.

Razlika je samo u tome &to je u ovom posljednjem zakonu kontra-
diktornost neposredno ocita, dok u prvom do nje dolazimo tek izvode-
njem odredenih zakljucaka.

Poznat je niz interpretacija ovog istog logi¢kog zadatka. Na prim-
jer:

U nekom selu brijac brije sve one stanovnike koji se ne briju sami
i nikogadrugoga. Brijeli brijat sebe?

i

NekaknjiZznica sadrZi, osim ostaloga, i razne katal oge svojih knji-
kataloga knjiznice, koji nisu sadrzani u svojem popisu knjiga. Hoce li
tg) katalog biti sadrzan u svojem popisu knjiga?

|.5. Putnik moze postaviti ovo pitanje: “Sto bi odgovorio tvoj brat kad
bih ga pitao hotu li lijevim putem sti¢i u mjesto A7’

Uvjerit emo se u ovo: Ako dobije odgovor dabi to brat potvrdio,
putnik treba poti desnim putem, a ako dobije odgovor da bi to brat ne-
girao, trebapoti lijevim. Ako tako postupi, sigurno je odabrao ispravan
put.

Da bismo ovo dokazali razlikovat ¢emo Cetiri ducgja

Ako putnik razgovara slascem, aovaj mu veli dabi ganjegov brat
uputio lijevim putem, ondato nijeisting, tj. njegov brat koji govori istinu
uputio bi gadesnim, paje dakletaj ispravan. Ako pak putnik razgovaras
istinoljubivim bratom pamu ovaj veli dabi ganjegov brat uputio lijevim
putem, onda je stvarno tako, tj. lazac bi ga uputio daide lijevim putem,
pajeta put neispravan, aispravan je desni. Znaci, od koga god dobije
odgovor da bi bio upu€en nalijevi put, treba poti desnim.
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Naprotiv, ako putnik razgovara s lascem, a ovgj mu veli da bi ga
njegov brat uputio desnim putem, to opet nijeistina, pabi gaistinoljubivi
uputio lijevim, koji je u tom slu€aju pravi. Isto tako, ako razgovarasis-
tinoljubivim, ako taj kaze da bi njegov brat preporucio desni put, ondaje
zaistatako, patg put nije dobar i trebapoti lijevim. Sad dakle, od koga
god dobije odgovor da bi bio upuen na desni put, treba po€i lijevim.

Ukratko, ako putnik pode suprotnim putem od onog za koji dobije
odgovor da bi mu bio preporucen od brata €ovjeka s kojim razgovara,
onda moze biti siguran da je odabrao ispravan put.

Dano rjeSenje nije jedino. Putnik bi mogao postaviti i ovo pitanje:
“Sto bi mi ti odgovorio kad bih ti postavio pitanje hotu li lijevim putem
sticiu A?

Sliénim rasudivanjem dolazimo do toga da putnik sad treba poCi
onim istim putem za koji mu upitani odgovori da bi ga uputio na njega
— pacesigurno sti¢i u mjesto A. (Ukratko: Ako putnik razgovara s
istinoljubivim bratom, to je o€ito. Ako pak razgovaraslascem, ondanije
istinadabi on putniku dao onakav savjet kao &to veli, vet bi zapravo dao
suprotan, pata suprotan nije ispravan, dakle ispravan je ongj receni.)

Ovo drugo rjeSenje Cak jei bolje utoliko $to ga se mozZe upotrijebiti
i u opcenitijem slu€aju kad u kuti pokraj raskrizjane stanuju upravo dva
brata od kojih jedan uvijek laze, a drugi uvijek govori istinu, vet bilo
kakva obitelj (od jednog, dvaili kolikogod ¢lanova), samo ako znamo
dasvaki Clan te obitelji ili uvijek govori istinu ili uvijek 1aze (tj. nitko u
obitelji nije nekonsekventan da kojiput laZe, akojiput ne).

Uocgi joSi ovo: | uz prvoi uz drugo rjeSenje, i nakon §to je posao
sigurno ispravnim putem u mjesto A, putnik ne znajeli ovjek skojim
jerazgovarao govorio istinu ili je lagao.

[.6. Oznafimo uCenikeredoms A, B, C. Buduci da A ne znakakvu
kapu ima na glavi, sigurno je da B i C nemaju obgjica crnu (jer bi
to A vidioi mogao odatle zakljuciti daonimabijelu). Dakle B moze
zakljuciti dabiloon, bilo C imabijelu (amozdai obojicaimaju bijelu).
Kad bi C imao crnu, B bi tovidio i tako saznao da on samimabijelu
— abuduti daje rekao da ne zna kakvu ima, znafi da C imabijelu. C
jecuo A-ovi B-ov odgovor, pabuduti dajeto nadaren ucenik koji zna
zakljucivati, reci ¢e: “Imam bijelu.”

Dakako, C znatakoder kakve kapeimaju A i B jerihvidi. Mi to
iz sama zadatka ne znamo. Mozemo jedino ocekivati da A i B nemaju
obojica crnu kapu, jer bi tad C bez puno razmiSjanja (budu¢i da su
postojale samo dvije crne kape) i bez obziranaodgovore A i B odmah
znao daon sam imabijelu. A tako laki zadatak profesor ne bi zadavao
darovitim u€enicima. Medutim, preostale moguénosti (tj. 1° A crna,
B bijela; 2° obrnuto; 3° A i B hijela) sve dolaze u obzir, kao %o lako
moZzemo vidjeti, ako uz bilo koju od njih pratimo rjeSenje zadatka.

1.7.  Profesorovo zakljuCivanje sadrZi jedan bitan manjak i stoga nije
dobro. Radi se 0 ovome:
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Oznafimo ucenike, redom prema njihovoj rastucoj darovitosti, s
A, B, C. Dakle, C jenajdarovitiji.

Razmotrimo najprije situaciju kad jedan od njih imacrnu, adruga
dvojica bijelu kapu. Oni s bijelom kapom mogu zakljuivati ovako:
“Ako bih ja imao crnu kapu, vidio bi ongj za kojeg ja vidim da ima
bijelu, dvije crne, pa bi se odmah javio da ima bijelu. Ali on to nije
ucinio. Dakle, jaimam bijelu.”

Ako se A, B ili C nadu u takvoj situaciji (da dakle na preosta-
loj dvgjici vide jednu bijelu i jednu crnu kapu), trebat ¢e prvome neko
vrijeme a dadode do maloprije navedenog zakljucka, drugome vrijeme
b, atreCemu vrijeme c. Po pretpostavci o njihovoj darovitosti bit ce
a>b>c.

Kad bi profesorova pretpostavka o zakljucivanju nagjdarovitijeg
ucenika bila ispravna, trebao bi taj neko vrijeme ¢’ kako bi dosao do
njega. Unutar tog zakljucivanja uklopljeno jei prethodno zakljucivanje
A-azaducg da C imacrnu kapu. Akoje ¢ > a, onda C ispravno
zakljuCuje da iz toga o se A nije javio, proizlazi daon (tj. C) sam
nema crnu kapu. Ali akoje ¢ < a (anesamoc< ai c< c &o
je otito), onda C nakon vremena ¢’ jos nema pravo izvoditi daljnje
zakljuCke odatle &to se A joSnijejavio, jer bi tgj to joS mogao uciniti.
Dakle, ukoliko C sad prvi tako zakljuci daimabijelu kapu i odmah se
javi, ucinio jeto neopravdano (bez obziranato $to je rezultat ispravan).

Prema tome, profesorova argumentacija ne vrijedi.

1.8. Najpametniji mudrac prvi je dosao do ovog zakljucka:

“Svaki od moja dva prijatelja misli da mu je lice Cisto, pa se zato
smije. Kad bi oni vidjeli daje mojelice Cisto, mordi bi se odmah zatu-
diti ¢emu se ongj drugi od njih smije, jer bi odatle oba morala zakljuciti
daong drugi vidi dva Cistalica. Ongj od njih koji bi prvi do3ao nato,
morao bi odatle zakljutiti da se drugi smije njemu, dakle, da ni njemu
lice nijeisto, i prestao bi se smijati. Medutim, oni se obai dalje smiju,
pa nije moguce da vide da je moje lice Cisto. | moje je lice, dakle,
premazano bojom.”

(1 ovdje bi se naizgled mogao staviti prigovor sli¢an onome o koje-
mu je bilo govora u prethodnom zadatku. Zato smo sad posebno istakli
da su mudraci gotovo podjednako pametni, ¢ime smo htjeli osigurati
dajerazlikamedu veli¢inama a, b, ¢ (vidi prethodni zadatak) ovdje
sigurno manja negoli izmedu tih veli¢inai velicine ¢ 1)

Ovaj zadatak moze se (uz analogne pretpostavke) otezati tako, da
se govori o Cetiri mudraca umjesto o tri.

Rje%enje je sad ovo: Najpametniji bi zaklju€ivao ovako: “Ako je
moje lice Cisto, onda bi se ngjpametniji od preostale trojice— kao o je
pokazano u rjeSenju prvobitnog zadatka o tri mudraca — ubrzo prestao
smijati. No, oni se svatrgjicai dalje smiju, pa dakle ni moje lice nije
Cisto.”

Ocito se tako zadatak postepeno moze postavljati za sve veti broj
mudraca. Mozemo takoder dopustiti da medu njima ima jednako pa-
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metnih; tad e se eventualno vise njih odjednom prestati smijati. Vaja
uoCiti daje za svaki daljnji korak potpuna rekonstrukcija zakljucivanja
kompliciranija nego za prethodni. Nanju ¢e prvi do€i ongj (ili oni) koji
je najpametniji, aostali ¢e dotle “obaviti” jednostavnija “meduzakljuci-
vanja’, kojaon u svojem zakljucivanju pretpostavlja vec izvrsenima.

1.9. AkojeAhilg pretrcao prvih 100 metarau vremenu od t sekundi,

pretréat ¢e 10 metara za li sekundi itd. Gornja argumentacijajeis

pravnatako dugo dok tvrdimo da Ahilej nece sti€i kornjau u vremenu
od

LI S
10 100 100
sekundi. No, ovo vrijeme jednako je
1
1- —
TV L ¥ T
t . _9(10 o
10

sekundi. PogreSka u gornjem razmi8janju je na mjestu gdje zakljucuje-
mo daje nece nikad stiéi. Naime, kakav god bio n, izraz & (10— i)

9 10
manji je od 10t , pane moZe postati po volji velik, 3to bi bilo potrebno

za opravdanje toga“nikad”.

1.10. Jednakost (4) ne smijemo postaviti ako unaprijed ne znamo
da postoji grani¢na vrijednost lijeve ili desne strane jednakosti (3) kad
n — oo. Buduti da ovo nismo dokazali, (6) zna€i jedino to da ako

postoji limsh = S, ondaje S= %( , §to je tocno.

1.11. Navedeno rasudivanje opravdava samo ovaj zakljucak: nikakav
neistostranicni trokut ne moze hiti rjeSenje problema da se nade trokut
zadanog opsega, a najvete povrdine. Odatle medutim joS ne mozemo
zakljuciti daistostranicni trokut jest traZzeno rjeSenje, ako nismo posebno
dokazali da problem uopte mora imati barem jedno rjeSenje. (Druga
je stvar ako npr. nademo neku konstrukciju na temelju koje se za bilo
koji neistostrani¢ni trokut moze zakljuciti da ima manju povrSinu od
istostrani¢nog trokuta istog opsega.)

Kako bismo na jednom “drasticnom” primjeru jasnije vidjeli o
kakvoj se ovdje situaciji logicki radi, promotrimo ovaj slucaj:

Bilo koji prirodni broj razlicit od jedinice, ako ga kvadriramo, daje
prirodni broj veti od prvobitnog. Dakle, nikakav prirodni broj veti od
jedinice ne moze hiti najveti prirodni broj. Prema tome, jedinica je
najveti prirodni broj.

Posljednji zakljuCak otito je pogreSan jer “ngjveti prirodni broj”
ne postoji. No, svi prethodni zakljuéci ovog primjerasasvim su analogni
onima iz naseg prvotnog zadatka. Treba samo zamijeniti “ neistostrani-
Can trokut” s “prirodni broj razlicit od jedinice”, “istostrani€an trokut”
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s“prirodni broj 1” i konstrukciju kojom smo od trokuta ABC predli na
trokut ADC kvadriranjem. (Prvakonstrukcijadalabi AADC = AABC
akoje AABC istostrani€an, kao &toi kvadriranjejedinicedajejedinicu.)

Ima viSe matematickih problema za koje se mislilo da su vet rije-
Seni, akasnije se tek kritickom analizom ‘rjeSenja ustanovilo daje ono
nepotpuno (dakle, danijerjeSenje) zato Sto se Sutke pretpostavljalo pos-
tojanje nekog objekta odredenih svojstava. Najpoznatiji takav primjer
je problem pronalazenja lika u ravnini zadanog opsega, a maksimalne
povréine. Relativno lako je dokazati da nikakav lik koji nije krug ne
moze hiti rjeSenje. Ali da krug jest rjeSenje odatle joS ne izlazi. A
upravo zatu nadopunu dokaza pokazal o se daju je znatho teZe provesti.

1.12. RjeSenje ovog paradoksa nije tako ocito ni jednostavno kao u
nekim od prethodnih zadataka. Moglo bi se, mozda, reti da osuda nije
korektno formulirana iako se takva kakva jest mogla provesti (kao $to
je u prethodnom zadatku zakljucak ispravan iako zakljucivanje nije ko-
rektno). Ipak su u ovom slucaju potedkote vete i zbog impliciranosti
vremena (usporedi i zadatke 1.3.i 1.7.). Uostalom, glasoviti Russellov
paradoks pokazuje dai ne morabas svaki |ogicni paradoksimati rjeSenje
skojim bi se svi razumni matematicari suglasili.
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