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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

6.1. Graf linearne jednadžbe

Opseg jednakokračnog trokuta je 4 cm. Kolike su duljine njegovih stranica?

Označimo li duljinu kraka jednakokračnog trokuta s x , a duljinu osnovice s
y , tada dani podatak možemo zapisati u obliku linearne jednadžbe s dvjema
nepoznanicama:

2x + y = 4.

Rješavanjem ove jednadžbe doći ćemo do odgovora na postavljeno pitanje. Ono
što odmah uočavamo jest da ova jednadžba ima više rješenja. Neka od njih su i
trokuti na slici. No pitanje je kako odrediti sva rješenja.

Riješimo jednadžbu 2x + y = 4 zanemarujući pritom činjenicu da su x i y
stranice jednakokračnog trokuta.

Neka rješenja ove jednadžbe možemo pogoditi. To je primjerice ure -deni par
(1, 2) . Jer ako u jednadžbu 2x + y = 4 uvrstimo x = 1 , y = 2 , dobit će-
mo točnu jednakost brojeva 2 · 1 + 2 = 4 . Rješenje je i par (−3, 10) , jer je
2 · (−3) + 10 = 4 .

Par (2, 0) tako -der zadovoljava našu jednadžbu. Me -dutim par (3, 2) ne zadovo-
ljava, on nije njezino rješenje. Zašto?

Očito, neki su ure -deni parovi realnih brojeva rješenja jednadžbe 2x + y = 4 ,
a neki nisu. Možemo odrediti koliko god rješenja želimo. Kako? Jednostavno
ćemo po volji odabrati vrijednost jedne od dviju nepoznanica, x ili y , pa onda iz
jednadžbe odrediti drugu.

Izaberimo x = 0 Izaberimo x = 3 Izaberimo x = 4

2 · 0 + y = 4 2 · 3 + y = 4 2 · 4 + y = 4

y = 4 y = −2 y = −4

Rješenje: (0, 4) Rješenje: (3,−2) Rješenje: (4,−4)

Rješenja, dakako, ne moraju biti cijeli brojevi. Možemo uzeti x =
1
2

i ta-

da imamo 2 · 1
2

+ y = 4 , odakle je y = 3 . Dakle i par
(1

2
, 3
)

rješenje je

jednadžbe.
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Mogli bismo nastaviti traganje za rješenjima i na isti način odrediti ih po volji
mnogo. Drugim riječima, linearna jednadžba y = −2x + 4 ima beskonačno
mnogo rješenja. Ali kako opisati skup svih rješenja jednadžbe?

Sam zapis rješenja linearne jednadžbe s
dvjema nepoznanicama u obliku ure -denih
parova zasigurno nas podsjeća na zapis to-
čaka u koordinatnom sustavu.

Ucrtajmo u koordinatni sustav prethodno
odre -dene točke pridružene pojedinim rje-

šenjima: (0, 4) ,
(1

2
, 3
)

, (1, 2) , (2, 0) ,

(3,−2) i (4,−4) .

Gdje se nalaze sve te točke?

One leže na jednom pravcu.

y

x0

Leže li na tom pravcu i točke (−3, 10) ,

(100,−196) , (−1, 5) , (3.1,−2.2) ,
(7

4
,
1
4

)
?

Izaberi nekoliko vrijednosti za x , izraču-
naj za svaku odgovarajući y pa se uvjeri da
sve rješenjima (x, y) pridružene točke leže
na nacrtanom pravcu. Kažemo da je taj pra-
vac graf linearne jednadžbe 2x + y = 4 .

Zaključimo: Linearna jednadžba 2x + y =
4 ima beskonačno mnogo rješenja, ure -de-
nih parova realnih brojeva (x, y) . Skup svih
rješenja jednadžbe predočen je pravcem.

Zadatak 1. Vrati se sada našem problemu sa samog početka. Oslanjajući se na graf jednadžbe
2x + y = 4 odgovori na sljedeća pitanja:

1) Rješenje zadatka su točke, odnosno njima odgovarajući ure -deni parovi bro-
jeva, koje leže na pravcu u I. kvadrantu. Zašto?

2) Jesu li sve točke pravca u prvom kvadrantu rješenje zadatka? Zašto? Koji
uvjet moraju zadovoljavati brojevi x i y da bi bili duljine kraka, odnosno
osnovice jednakokračnog trokuta?

3) Pripadaju li skupu rješenja i točke na koordinatnim osima? Zašto?

4) Ima li u skupu rješenja točaka kojima su obje koordinate cijeli brojevi? Ako
ima, koliko ih je?
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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

Primjer 1. Nacrtajmo graf jednadžbe 2x − 3y = 6 .

Pravac je odre -den dvjema točkama,
pa je dovoljno odrediti samo dva rje-
šenja ove jednadžbe. Ipak, radi kon-
trole, obično odre -dujemo i treće rje-
šenje.

Kad već možemo birati, korisno je
potražiti ona rješenja za koja je jed-
na nepoznanica jednaka nuli. Time
ćemo dobiti točke na koordinatnim
osima koje leže na traženom pravcu.

Za y = 0 dobivamo x = 3 . Prvo rješenje je (3, 0) . Ova točka leži na osi
apscisa.
Za x = 0 dobivamo y = −2 . Drugo rješenje je (0,−2) . Ova točka leži
na osi ordinata.
Za y = 2 dobivamo x = 6 . Treće (kontrolno) rješenje je (6, 2) .

Spojimo dobivene točke pravcem. Dobili smo grafički prikaz skupa svih
rješenja jednadžbe 2x − 3y = 6 .

Zadatak 2. Dana je linearna jednadžba s dvjema nepoznanicama; 2x + 5y = 10 .

1) Odredi točke u kojima graf te jednadžbe siječe koordinatne osi. Nacrtaj graf.

2) Pripadaju li grafu točke: (−10, 6), (10, 2), (2.5,−1), (−0.5, 2.2), (−1, 1.6) ?

3) Odredi nepoznate koordinate točaka (−20, y), (x,−11) tako da te točke
pripadaju grafu.

Linearna jednadžba Ax + By = C

Jednadžba Ax + By = C u kojoj su A , B i C realni brojevi i barem
jedan od brojeva A i B različit od nule, naziva se linearna jednadžba
s dvjema nepoznanicama.

Svaki ure -deni par (x1, y1) brojeva x1 i y1 koji ispunjava uvjet Ax1 +
By1 = C je rješenje te jednadžbe.

Riješiti jednadžbu znači odrediti skup svih njezinih rješenja.

Linearna jednadžba Ax + By = C ima beskonačno mnogo rješenja.
Prikaz skupa svih rješenja linearne jednadžbe u koordinatnom sustavu
jest pravac koji je graf linearne jednadžbe.

Svakoj točki grafa pridružen je jedan jedini ure -deni par brojeva koji je
rješenje jednadžbe i svakom rješenju jednadžbe pridružena je jedinstve-
na točka na grafu.
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Što se doga -da s grafom linearne jednadžbe Ax + By = C ako je točno jedan od
brojeva A , B ili C jednak nuli?

y

x

(3,2)

0

1. C = 0 (A �= 0 , B �= 0 )

Nacrtajmo graf jednadžbe 2x−3y=0 .

Graf jednadžbe je pravac. Potražimo
presjek tog pravca s koordinatnim osi-
ma. Za y = 0 dobivamo x = 0 . Pravac
prolazi ishodištem.

Potražimo još jednu točku pravca. Za
x = 3 dobivamo y = 2 , te pravac pro-
lazi točkom (3, 2) .

Nacrtajmo pravac.

Graf jednadžbe Ax+By = 0 je pravac koji prolazi ishodištem koordinatnog
sustava.

2. A = 0 (B �= 0 )

Nacrtajmo graf jednadžbe 2y = 6 .

y

y=3

x0

Jednadžba By = C poseban je slu-
čaj opće, kad je koeficijent uz nepoz-
nanicu x jednak nuli:

0 · x + 2 · y = 6.

Što je rješenje ove jednadžbe? Oči-
to, mora biti y = 3 . Me -dutim, ne
smijemo zaboraviti da tražimo rješe-
nja kao podskup Kartezijeve ravni-
ne, dakle kao skup ure -denih parova
(x, y) dvaju realnih brojeva.

Uzmimo x po volji. Kako je on množen s nulom, njegova vrijednost ne utječe
na nepoznanicu y . Zato je rješenje svaki par (x, 3) , gdje je x bilo koji realan
broj. Grafički prikaz skupa rješenja je pravac nacrtan na slici.

Ponovimo: jednadžbom y = 3 odre -den je pravac paralelan s osi apscisa.

Graf jednadžbe By = C je pravac paralelan s osi x .
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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

3. B = 0 (A �= 0 )

Nacrtajmo graf jednadžbe 3x = 6 .

y

x

x=2

0

Sad je koeficijent uz nepoznanicu y
jednak nuli:

3 · x + 0 · y = 6

Odavde dobivamo x = 2 . Kao i u
prethodnom primjeru, možemo za-
misliti da vrijednost nepoznanice y
uzimamo po volji. Što god odabrali, neće utjecati na vrijednost od x . Zato je
rješenje jednadžbe svaki par (2, y) , gdje y možemo odabrati po volji.

Jednadžbom x = 2 odre -den je pravac paralelan s osi ordinata.

Graf jednadžbe Ax = C je pravac paralelan s osi y .

Posebni slučajevi linearne jednadžbe

Graf jednadžbe Ax + By + C = 0 je pravac.

1. Za C = 0 , A �= 0 , B �= 0 pravac prolazi ishodištem koordinatnog
sustava.

2. Za A = 0 , B �= 0 graf je pravac paralelan s osi apscisa.

3. Za B = 0 , A �= 0 graf je pravac paralelan s osi ordinata.

Zadatak 3. Nacrtaj grafove sljedećih triju jednadžbi:

1) 2x − 5y = 10 ; 2) 2x + 5 = 0 ; 3) y − 4 = 0 .

Primjer 2. Graf jednadžbe x = 0 je pravac koji prolazi ishodištem okomito na os x ,
to je os ordinata. Graf jednadžbe y = 0 je os apscisa.

Eksplicitna i implicitna jednadžba pravca

Jednadžbom Ax + By − C = 0 odre -den je pravac u pravokutnom koordinatnom
sustavu. Zato kažemo da je ovo linearna jednadžba, jednadžba pravca, ili još
točnije implicitni oblik jednadžbe pravca.

Izrazimo li iz nje y , ista jednadžba ima oblik y = −A
B

x − C
B

. Pritom mora

biti ispunjen uvjet B �= 0 . Uz oznake −A
B

= a , −C
B

= b , istu jednadžbu

zapisujemo u obliku
y = ax + b.
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Tu jednadžbu zovemo eksplicitnim oblikom jednadžbe pravca.

Pravac, graf linearne jednadžbe, odre -den je nekim svojim dvjema točkama. Ko-
ordinate tih dviju točaka jednostavnije je odrediti iz eksplicitne nego iz implicitne
jednadžbe pravca.

Primjer 3. Jednadžbu pravca danu u implicitnom obliku x + 2y − 4 = 0 prevedimo
u eksplicitni oblik. Nacrtajmo potom pravac u koordinatnom sustavu.

y

x0

Najprije zapišimo:
2y = −x + 4 , a zatim pom-
nožimo ovu jednadžbu s 1

2 .
Tako dobijemo

y = −1
2
x + 2.

Odaberimo sada za x neke
dvije vrijednosti te iz ove jed-
nadžbe izračunajmopripadne
vrijednosti za y .

Jedan od odabranih brojeva
neka bude nula, tada je y =
2 . Tako imamo jednu
točku pravca, točku T1(0, 2) . Drugi odabrani broj neka bude paran, jer će
tada obje koordinate točke biti cijeli brojevi. Za x = −4 , dobijemo y = 4
pa je T2(−4, 4) druga točka.

Pravac koji povezuje točke T1 i T2 je pravac s jednadžbom x+2y−4=0 .

Zadatak 4. Jednadžbu pravca danu u implicitnom obliku prevedi u eksplicitni oblik te potom
nacrtaj pravac:

1) 2x + y − 1 = 0 ; 2) 3x − 4y = 2 ; 3) x − 3y = 0 .

Za radoznale

IMPLICITNO I EKSPLICITNO

Pri prijelazu iz implicitnog na eksplicitni oblik jednadžbe pravca, implicitnu jednadžbu
Ax + By − C = 0 dijelimo s koeficijentom B . Zato valja postaviti zahtjev B �= 0 .

Implicitna jednadžba Ax + C = 0 nema svoj eksplicitni par. Drugim riječima, jed-
nadžbom y = ax + b obuhvaćeni su svi pravci ravnine osim onih koji su okomiti na
os x .

Inače, riječi implicitan i eksplicitan latinskog su podrijetla. Prva potječe od latinske
riječi implicare, što doslovno znači zamrsiti, ispreplesti. A drugoj je korijen u latinskom
explicare i znači razviti, razmotati (iz vremena kada je knjiga imala oblik svitka i čitala
se odmatanjem), objasniti.
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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

Jednadžba pravca zadanog dvjema točkama

Pravac je potpuno odre -den dvjema točkama. I zato je prirodno pitati: kako
odrediti jednadžbu pravca koji je zadan dvjema točkama?

Primjer 4. Kako glasi jednadžba pravca kojemu pripadaju točke A(−2, 3)
i B(4,−3) ?

y

x0

Odrediti jednadžbu pravca zna-
či odrediti koeficijente a i b
u jednadžbi y = ax + b .

Budući da točke A i B pripa-
daju pravcu, znači da njiho-
ve koordinate zadovoljavaju
tu jednadžbu.

Za x = −2 , y = 3 dobiva-
mo

3 = −2a + b ,

Za x = 4 , y = −3 dobiva-
mo

−3 = 4a + b .

Iz ovog sustava dviju jednadžbi s dvjema nepoznanicama izračunat ćemo
a i b . Ako iz prve jednadžbe izrazimo b = 2a + 3 i to uvrstimo u drugu
jednadžbu, dobit ćemo −3 = 4a + 2a + 3 . Odatle je a = −1 . Zatim
nalazimo b = 1 .

Jednadžba y = −x + 1 je jednadžba pravca koji je odre -den točkama
A(−2, 3) i B(4,−3) . Provjeru možemo provesti uvrštavanjem koordina-
te točaka A i B u tu jednadžbu.

Postupkom, koji smo proveli u prethodnom primjeru za svake dvije točke, može-
mo odrediti jednadžbu pravca koji je njima odre -den.

Riješi na taj način sljedeći zadatak.

Zadatak 5. Odredi jednadžbu pravca koji je odre -den točkama A i B :

1) A(1,−2) , B(5, 6) ; 2) A(−3,−2) , B(5, 2) .
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Problem odre -divanja jednadžbe pravca koji prolazi dvjema danim točkama riješit
ćemo općenito.

Uzmimo da su dane bilo koje dvije točke A(x1, y1) i B(x2, y2) .

Ako te točke imaju jednake apscise, dakle ako je x1 = x2 , onda je riječ o pravcu
okomitom na os apscisa, kojemu je implicitna jednadžba x = x1 . Taj pravac
nema eksplicitne jednadžbe.

y

A x ,y( )

B x ,y( )

x0

11

2 2

Pretpostavimo zato da je x1 �= x2 .

Tražimo eksplicitnu jednadžbu ovog pravca, dakle jednadžbu oblika y = ax+ b .
U njoj su a i b nepoznati koeficijenti koje ćemo odrediti iz uvjeta da pravac sadr-
ži dvije zadane točke. Naime, to znači da koordinate točaka A i B zadovoljavaju
jednadžbu pravca.

Jednadžba pravca: y = ax + b,

za x = x1, y = y1 dobivamo: y1 = ax1 + b,

za x = x2, y = y2 dobivamo: y2 = ax2 + b.

Oduzimanjem druge jednadžbe od prve dobivamo:

y − y1 = a(x − x1)
Još trebamo odrediti koeficijent a .

Oduzimanjem druge jednadžbe od treće dobivamo

y2 − y1 = a(x2 − x1) pa je

a =
y2 − y1

x2 − x1
.

Jednadžba pravca zadanog dvjema točkama

Jednadžba pravca koji prolazi točkama A(x1, y1) i B(x2, y2) , x1 �= x2 ,
glasi

y − y1 =
y2 − y1

x2 − x1
· (x − x1).
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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

Primjer 5. Odredimo jednadžbu pravca koji prolazi točkama:

1) A(3,−2) , B(1, 2) ; 2) A(3,−2) , C(3, 2) ;

3) A(3,−2) , D(−1,−2) .

y

x

A

B C

D

1) Apscise točaka A i B su
različite pa možemo is-
koristiti formulu:

y−y1 =
y2 − y1

x2 − x1
(x−x1).

Dobivamo

y − (−2) =
2 − (−2)

1 − 3
(x − 3),

y + 2 =
4
−2

(x − 3),

y + 2 = −2(x − 3),
y = −2x + 4.

Svejedno je koju ćemo točku odabrati za prvu, a koju za drugu. Pro-
vjeri!

2) Apscise točaka A i C su jednake. Zato je pravac paralelan s osi
ordinata i ima jednadžbu x = 3 . Što bi se dobilo uvrštavanjem u
formulu?

3) Ordinate točaka A i D se podudaraju, pa je pravac paralelan s osi ap-
scisa. Njegova je jednadžba y = −2 . Računajući s pomoću izvedene
formule imamo

y − (−2) =
−2 − (−2)
−1 − 3

(x − 3), tj. y + 2 = 0.

Dakle, y = −2 , i to je jednadžba pravca. Formula je i u ovom slučaju
primjenjiva (ali je nepotrebna).

Zadatak 6. Odredi jednadžbu pravca koji prolazi točkama:

1) A(−4, 3) , B(2, 1) ; 2) A(−3, 3) , B(3,−3) .
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Nagib pravca

Koeficijent a u jednadžbi y = ax + b nazivamo koeficijent smjera ili nagib
pravca. Zašto se taj koeficijent naziva nagibom?

Pretpostavimo da se vrijednost x povećala sa x1 na x2 ( x1 < x2 ). Što se
dogodilo s y ? Vrijednost y se promijenila s vrijednosti y1 na vrijednost y2 .

Nagib pravca a omjer je tih dviju promjena koje označavamo simbolom Δ (čitaj
delta):

a =
y2 − y1

x2 − x1
=

Δy
Δx

.

y
y

y

xx

x - x

y - y

x0 1

1

1

1

2

2

2

2

O značenju nagiba pravca bit će više govora u sljedećoj točki.

Iz zabavne matematike

Neka je dan pravokutnik sa stranicama duljina 5 i 13. Izrežimo ga kao na slici lijevo pa presložimo dijelove u novi
pravokutnik kao na slici desno. Uočit ćemo da se pritom zagubio ljubičasti kvadratić s prve slike. Gdje je nestao?

Ovaj vrlo popularan matematički problem ima dugu povijest i niz raznovrsnih rješenja.

Najprije valja primijetiti da točka C ne pripada dijagonali AB . Naime, nagib pravca AC je jednak 2
5 , a nagib pravca

BC je 3
8 . Kako je 2

5 > 3
8 , onda se dužina AB pri točki C lomi i pritom je ispupčena. Jednako tako niti točka D ne

pripada dijagonali AB pravokutnika. I ovdje se dužina AB lomi, ali je pri točki D uleknuta. Uzmimo A za ishodište
koordinatnog sustava i neka su stranice pravokutnika na koordinatnim osima istog sustava. Tada su A(0, 0) , B(13, 5)
i C(5, 2) vrhovi trokuta čija je površina jednaka 1

2 (provjeri!). Jednako tako je i površina trokuta ABD jednaka 1
2 .

Dovrši zaključivanje.
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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

Istražite

USPINJAČA

Na zagrebački Gornji grad može se uspeti i starom uspinja-
čom. Na zidu uz gornju stanicu uspinjače nalazi se metalna
ploča na kojoj su zapisani razni podatci o njoj. Uočimo da
je duljina pruge 66 m i visinska razlika 30.5 m. Namjerno
smo prekrili podatak o nagibu pruge. Koliki je nagib pruge?
Izrazi ga u postotcima.

(Naravno, do odgovora možeš doći i tako da se uputiš do
same ploče i tamo ga očitaš. A možeš pogledati i na stranicu
36.)

Linearne nejednadžbe

Prisjetimo se linearnih nejednadžbi s jednom nepoznanicom.

Skup rješenja nejednadžbe 2x < 6 je interval 〈−∞, 3〉 . Rubna točka x = 3
tog intervala rješenje je jednadžbe 2x = 6 .

0-1-2 1 2 3 4

Riješiti nejednadžbu Ax + By < C znači odrediti skup ure -denih parova (x, y)
koji su njezino rješenje. Tim ure -denim parovima (rješenjima nejednadžbe) pri-
družene su točke u koordinatnoj ravnini. Što čini skup svih tih točaka? Koja je
pritom uloga pravca Ax + By = C ?

Pravac Ax+By = C dijeli ravninu u dvije poluravnine. Jedna od tih poluravnina
predstavlja skup rješenja nejednadžbe Ax + By < C .

y

x

Ax+By=C
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Primjer 6. Riješimo nejednadžbu x + 2y � 6 .

Najprije ćemo nacrtati pra-
vac odre -den jednadžbom x+
2y = 6 . Točke s tog pravca
pripadaju skupu rješenja.

Sada pišemo ovako:

x + 2y � 6,

2y � −x + 6,

/
·1
2

y � −1
2
x + 3.

Ako je y = − 1
2x + 3 , onda točka (x, y) leži na rubnom pravcu. Ne-

jednadžbu će zadovoljavati svi parovi (x, y) kojima je ordinata manja od
ordinate točke na rubnom pravcu.

Skup svih rješenja ove nejednadžbe je poluravnina koja leži ispod rubnog
pravca. Točke rubnog pravca pripadaju skupu jer nejednadžba uključuje
i znak jednakosti. Za poluravninu koja sadrži rubni pravac kažemo da je
zatvorena.

Primjer 7. Riješimo nejednadžbu 2x − 3y < 9 .

Najprije ćemo nacrtati pravac od-
re -den jednadžbom 2x − 3y = 9 .
Me -dutim, umjesto punom crtom
naznačit ćemo ga isprekidanom i
time naglasiti da njegove točke ne
pripadaju skupu rješenja.

Sada pišemo ovako:

2x − 3y < 9,

− 3y < −2x + 9,

/
·
(
−1

3

)

y >
2
3
x − 3.

Iz ove nejednadžbe vidimo da će rješenje činiti one točke kojima je ordi-
nata veća od ordinate točaka na rubnom pravcu. Rješenje je, prema tome,
poluravnina iznad rubnog pravca. Za poluravninu koja ne sadrži rubni
pravac kažemo da je otvorena.
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6 LINEARNA FUNKCIJA. SUSTAVI JEDNADŽBI

Provjera. Korisno je odabrati po volji neku točku iz poluravnine i pro-
vjeriti zadovoljava li ona nejednadžbu. To činimo da spriječimo moguću
pogrešku. Uzmimo, primjerice, točku (0, 0) , koja leži u istaknutoj polu-
ravnini. Dobivamo 2 · 0− 3 · 0 < 9 , tj. 0 < 9 , što je istinita nejednakost.
Poluravnina je ispravno odre -dena.

Ova provjera daje nam i drugi način za odre -divanje skupa rješenja. S
obzirom na to da znamo da je rješenje nejednadžbe poluravnina, zapravo
je dovoljno izabrati jednu točku jedne poluravnine i provjeriti zadovoljava
li ona nejednadžbu. Ako zadovoljava, onda je rješenje poluravnina koja
sadrži tu točku. Ako ne zadovoljava, onda je rješenje druga poluravnina,
koja tu točku ne sadrži.

Zadatak 7. Prikaži u koordinatnoj ravnini sva rješenja nejednadžbe:

1) 2x − 5y � 10 ; 2) x + 3y < 3 .

Rješavanje linearne nejednadžbe

1. Nacrtamo najprije rubni pravac, i to punom crtom ako je u nejed-
nadžbi znak nejednakosti � ili � , odnosno isprekidanom ako je u
nejednadžbi znak nejednakosti < ili > .

2. Izaberemo jednu probnu točku koja ne leži na pravcu. (Biramo
točku (0, 0) , osim kad pravac prolazi ishodištem.)

3. Ako probna točka zadovoljava nejednadžbu, tad istaknemo polurav-
ninu koja sadrži tu točku. Ako ona ne zadovoljava nejednadžbu,
istaknut ćemo poluravninu s druge strane rubnog pravca.

Primjer 8. Riješimo sustav nejednadžbi:

−3x + y � 3
x − 2y � 2

3x + 2y � 6.

Svakom od nejednadžbi od-
re -dena je neka poluravnina.
Rješenje zadatka je skup to-
čaka koje pripadaju svim tri-
ma poluravninama.

Na slici vidimo da je to trokut
ABC . Koordinate svake toč-
ke tog trokuta zadovoljavaju
svaku od triju nejednadžbi.
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GRAF LINEARNE JEDNADŽBE 6.1

Zadatci 6.1.
1. Nacrtaj grafove sljedećih jednadžbi:

1) x + y = 8 ; 2) 2x − y = 0 ;
3) x = −1 ; 4) 2y + 1 = 0 .
5) 3x + 4y = 6 ; 6) x + y = 0 ;
7) 3x = −9 ; 8) −2y = 1 .
9) 3x + 2y = 0 ; 10) 2y = 5 ;

11) x + 4 = 0 ; 12) 4x − 6y = 15 .

2. Dane su točke A i B . Napiši jednadžbu pravca
odre -denog tim dvjema točkama ako je:

1) A(2,−1) , B(5, 2) ; 2) A(−4,−4) , B(2, 5) ;
3) A(−1, 0) , B(5,−4) .

3. Odredi jednadžbu pravca koji je odre -den dvjema
točkama:
1) A(−3,−3) , B(5,−3) ;
2) A(−4, 2) , B(−4,−5) ;
3) A(−1, 1) , B(5,−5) .

4. Dokaži da točka B(−2, 0) pripada pravcu AC ,
A(−3, 2) , C(1,−6) te da je |BC| = 3 · |AB| .

5. Dokaži da točke P(2, 1) i Q(5, 0) pripadaju
pravcu AB , A(−1, 2) , B(8,−1) , te da dužinu
AB dijele na tri jednaka dijela.

6. Točke A(−3,−2) , B(−1, y) i C(1, 6) pripadaju
jednom pravcu.
1) Odredi nepoznatu koordinatu točke B .
2) Odredi jednadžbu pravca koji je simetričan

pravcu AC prema osi apscisa.
3) Kolika je površina trokuta što ga taj pravac

zatvara s koordinatnim osima?

7. Točke A(−4, 0) , B(0,−2) i C(x,−5) pripadaju
jednom pravcu.
1) Odredi nepoznatu koordinatu točke C .
2) Odredi jednadžbu pravca koji je simetričan

pravcu AC prema osi ordinata.
3) Kolika je površina trokuta što ga taj pravac

zatvara s koordinatnim osima?

8. Točke A(−3,−2) i B(−1, 4) leže na pravcu p .
1) Nacrtaj pravac p u koordinatnom sustavu.
2) U kojim točkama pravac p siječe koordinatne

osi?
3) Odredi jednadžbu pravca koji je simetričan

pravcu p prema osi apscisa.

9. Kako glasi jednadžba pravca AB ako je A(2, 2) ,
B(−4,−1) ?
1) Odredi apscisu točke C(x,−5) tako da ta toč-

ka pripada pravcu AB .
2) U kojim točkama pravac AB siječe koordi-

natne osi?
3) Kolika je udaljenost pravca AB od ishodišta?

10. Točkom A(2,−3) prolazi pravac s nagibom a =
1
2 . U kojoj točki taj pravac presijeca os x ? Za-
datak riješi grafički.

11. Točkom A(−4, 0) prolazi pravac s nagibom a =
2 . U kojoj točki taj pravac presijeca os y ? Za-
datak riješi grafički.

12. Točkom A(0, 3) prolazi pravac s nagibom a =
3
2 . Točke E(x, 6) , F(−6, y) pripadaju tom prav-
cu. Odredi njihove nepoznate koordinate.

13. Pravac prolazi točkama A(−2, 4) i B(x, 6) . Od-
redi apscisu točke B ako je koeficijent smjera
pravca jednak 2

3 .

14. Pravac prolazi točkama A(2,−1) i B(−2, y) .
Odredi ordinatu točke B ako je koeficijent smjera
pravca jednak − 3

4 .

15. Točkom A(−1, 2) prolazi pravac s nagibom a =
− 2

3 . Točke E(x, 4) , F(2, y) pripadaju tom prav-
cu. Odredi njihove nepoznate koordinate.

16. Riješi nejednadžbe:

1) x − 3y > 3 ; 2) 2x + 3y � 6 ;
3) 3x − 5y > 15 . 4) x + y � 2 ;
5) −4x + y < 4 ; 6) 2x + 5y � 5 .

17. Prikaži grafički u koordinatnoj ravnini skup svih
rješenja nejednadžbe:

1) x + y < 0 ; 2) x + 1 � 0 ; 3) 2y � 3 .

18. Iscrtaj u koordinatnoj ravnini skup svih rješenja
nejednadžbe:

1) 3x − 5y + 15 � 0 ; 2) 2x + 3y − 6 � 0 ;
3) 3x − 4y − 12 � 0 ; 4) x + 3y + 3 � 0 .

19. Odredi skup rješenja sustava nejednadžbi:

1)

{
x + 3y + 2 � 0,
3x − 2y + 6 � 0,
4x + y − 3 � 0;

2)

{
x − 4y − 4 � 0,
x + y − 4 � 0,
3x − 2y − 2 � 0.
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