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1.1. Ponovimo

Pravokutni ili Kartezijev koordinatni
sustav u ravnini odre -den je s:

• x -osi ili osi apscisa,
• y -osi ili osi ordinata,
• ishodištem koordinatnog sustava,
• orijentacijom koordinatnog sustava koja

je suprotna okretanju kazaljke na satu.

Koordinatne osi dijele ravninu na četiri područja koja se nazivaju kvadranti. Kvadrante
karakteriziraju predznaci koordinata njihovih točaka.

Osnovne formule:

• Položaj neke točke na brojevnom pravcu odre -den je jednim realnim brojem, koor-
dinatom te točke. Neka su A(x1) i B(x2) dvije točke brojevnog pravca. Udaljenost
tih dviju točaka jednaka je:

|AB| = |x2 − x1|

• Položaj točke u koordinatnoj ravnini odre -den je dvama realnim brojevima, apsci-
som i ordinatom. Udaljenost točaka A(x1, y1) i B(x2, y2) u ravnini iznosi:

|AB| =
√

(x2 − x1)2 + (y2 − y1)2

• Površina trokuta odre -denog točkama A(x1, y1) , B(x2, y2) i C(x3, y3) jednaka je:

P =
1
2

∣∣∣x1(y2 − y3) + x2(y3 − y1) + x3(y1 − y2)
∣∣∣

• Polovište P(xP, yP) dužine s rubnim točkama A(x1, y1) i B(x2, y2) ima koordi-
nate:

xP =
x1 + x2

2
, yP =

y1 + y2

2

• Težište T(xT , yT) trokuta odre -denog vrhovima A(x1, y1) , B(x2, y2) i C(x3, y3)
ima koordinate:

xT =
x1 + x2 + x3

3
, yT =

y1 + y2 + y3

3

2



1.2. Zadaci

• Ako točka C(xC, yC) dijeli dužinu AB u omjeru
|AC|
|CB| = λ , tada su njezine

koordinate:

xC =
x1 + λx2

1 + λ
, yC =

y1 + λy2

1 + λ

Točka C dijeli dužinu AB iznutra ako je λ > 0 , odnosno izvana ako je λ < 0 .

1.2. Zadaci

Zadatak 1.

Odredi udaljenost točaka A i B ako je:

a) A(2) , B(6) b) A(3) , B
(
− 2

3

)

Rješenje: a) |AB| = |x2 − x1| = |6 − 2| = |4| = 4

b) |AB| = |x2 − x1| =
∣∣∣ − 2

3
− 3

∣∣∣ =
∣∣∣−2 − 9

3

∣∣∣ =
∣∣∣−11

3

∣∣∣ =
11
3

Zadatak 2.

Odredi koordinatu točke B(x) koja je od točke A(−2) udaljena za 5.

Rješenje:
|AB| = |x2 − x1|

5 = |x − (−2)|
5 = |x + 2|

x + 2 = −5 x + 2 = 5

x = −5 − 2 ili x = 5 − 2

x1 = −7 x2 = 3

Zadatak ima dva rješenja: B1(−7) i B2(3) .

Zadatak 3.

Odredi točku A(x) koja je simetrična točki B(3) s obzirom na točku C(10) .
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Rješenje: Točka C(10) polovište je dužine AB , dakle:
x1 + x2

2
= xC

x + 3
2

= 10
/

· 2
x + 3 = 20

x = 17 =⇒ A(17)

Zadatak 4.

Koliko iznosi površina lika odre -denog točkama A(−4,−3) , B(6,−3) , C(6, 4) i
D(−2, 4) ?

Rješenje:

Zadan je trapez s duljinama osnovica a = |AB| i
c = |CD| te duljinom visine v = |BC| . Njego-

vu površinu računamo po formuli P =
a + c

2
· v .

Točke A i B , odnosno C i D , smještene su u
koordinatnu ravninu, ali njihovu me -dusobnu uda-
ljenost ipak nećemo računati primjenom formule
za udaljenost točaka u ravnini. Naime, ordina-
te tih točaka su jednake što nam govori da točke
pripadaju pravcu koji je paralelan s osi x . Zato
je dovoljno promatrati njihove apscise te primijeniti formulu za udaljenost točaka na
pravcu.

a = |AB| = |xB − xA| = |6 − (−4)| = |6 + 4| = |10| = 10

b = |CD| = |xD − xC| = | − 2 − 6| = | − 8| = 8

Da bismo izračunali udaljenost točaka B i C , tj. duljinu visine trapeza, primijenit ćemo
istu formulu, ali ćemo ovaj put uvrstiti ordinate jer dane točke pripadaju pravcu koji je
paralelan s osi y .

v = |BC| = |yC − yB| = |4 − (−3)| = |4 + 3| = |7| = 7

P =
a + c

2
· v =

10 + 8
2

· 7 = 9 · 7 = 63 kvadratne jedinice

Zadatak 5.

Očitavanjem sa slike odredi koliko iznosi duljina
visine iz vrha C na stranicu AB .
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Rješenje: Duljina visine iz vrha C je udaljenost vrha C od pravca na kojem leži

nasuprotna stranica AB . Sa slike očitavamo koordinate točaka C(4, 4) i N(4,−2) .

v = |CN| = |y2 − y1| = | − 2 − 4| = | − 6| = 6

Zadatak 6.

Odredi površinu trokuta ABC na slici.

Rješenje: Sa slike očitavamo koordinate točaka A(−3,−1) , B(7,−1) , C(−1, 3) i

N(−1,−1) .

c = |AB| = |xB − xA| = |7 − (−3)| = |10| = 10

vC = |CN| = |yN − yC| = | − 1 − 3| = | − 4| = 4

P� =
c · vC

2
=

10 · 4
2

= 20 kvadratnih jedinica

Zadatak 7.

Odredi opseg trokuta zadanog vrhovima A(1, 1) , B(4, 1) i C(1, 5) .

Rješenje:

a = |BC| =
√

(1 − 4)2 + (5 − 1)2 =
√

9 + 16 = 5

b = |AC| = |yC − yA| = |5 − 1| = |4| = 4

c = |AB| = |xB − xA| = |4 − 1| = |3| = 3

Opseg trokuta je zbroj duljina njegovih stranica:

O = a + b + c = 5 + 4 + 3 = 12

Zadatak 8.

Odredi apscisu točke A(x, 3) tako da njena udaljenost od točke B(−4, 8) bude 13.
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Rješenje: |AB| =
√

(x2 − x1)2 + (y2 − y1)2

13 =
√

(−4 − x)2 + (8 − 3)2

13 =
√

[−(4 + x)]2 + 25 /2

169 = (4 + x)2 + 25

(4 + x)2 = 144 /
√

|4 + x| = 12

4 + x = −12 ili 4 + x = 12

x1 = −16 x2 = 8

Zadatak ima dva rješenja: A1(−16, 3) i A2(8, 3) .

Zadatak 9.

Naosi ordinata odredi točku C koja je jednako udaljena od točaka A(−4,−1) i B(1, 2) .

Rješenje: Ako točka C pripada osi ordinata, njezine koordinate su C(0, y) . Kako je

uvjet da točka C bude jednako udaljena od točaka A i B , mora vrijediti |AC| = |BC| .
√

(0 + 4)2 + (y + 1)2 =
√

(0 − 1)2 + (y − 2)2√
16 + (y + 1)2 =

√
1 + (y − 2)2 /2

16 + y2 + 2y + 1 = 1 + y2 − 4y + 4

2y + 4y = 1 + 4 − 16 − 1

6y = −12 / : 6

y = −2 =⇒ C(0,−2)

Zadatak 10.

Dva su vrha pravokutnog trokuta A(2, 2) i B(5,−2) , a treći vrh C pravog kuta pripada
osi apscisa. Odredi koordinate vrha C .

Rješenje: Za pravokutan trokut vrijedi Pitagorin poučak koji kaže da je zbroj kvadra-
ta kateta jednak kvadratu hipotenuze. Točka C pripada x -osi pa su njezine koordinate
C(x, 0) .

a = |BC| =
√

(x − 5)2 + (0 + 2)2 =
√

(x − 5)2 + 4

b = |AC| =
√

(x − 2)2 + (0 − 2)2 =
√

(x − 2)2 + 4

c = |AB| =
√

(5 − 2)2 + (−2 − 2)2 =
√

9 + 16 = 5

6


