TRIGONOMETRIJSKE FUNKCIJE |

I.1.

1. Odredi na brojevnoj (trigonometrijskoj) kruznici tocku E(t), za koju je
sint=—1, cost < 0.

2. Zakojerealne brojeve a postoji realan broj x takav daje sinx = 3 !

3. lzraung:

sin(—?’zT”) -tgﬂT” — cosllT” . ctg(—BT”).

1
Akoje t tgx = 3, kolikoje —— + ——?
oje tgx+ cigx = 3, kalikoje == + —o—
Dokazi identitet:
2(sin®x + cos®x) — 3(sin*x + cos*x) + 1 = 0.
6. Rijes ngednadzbu:

2cosx—1
COOSX— 2 o, 0,27,
Bx—3_ 20 x€ [0,27]

1.2.

1. Odredi nabrojevnoj kruznici tocku E(t), ako je cost = —%, sint > 0.

a+1

Zakojereane brojeve a postoji realan broj x takav daje cosx = - ?

3. lzraung:
cos(—%”) -tgon” — 4ctgg77” . sin(—z%”>.

4. Akoje tgx + ctgx = 3, koliko je tg®x + ctg®x?
5. Dokazi identitet:

1-cos*t ., )
——— =9n“t+tgt, t 2k—-1)Z, ke Z.
COSZ'[ S + g 9 #( )2’ 6
6. Naintervau [—27, 0] rijeSi nejednadzbu
2sinx+1
XR4+3X+27
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I.3.

U brojevnu kruznicu (r = 1) upisan je pravilni peterokut ABCDE, tako da je
A(1,0). Kojem luku kruznice, $to spaja dva susjedna vrha peterokuta, pripada
tocka E(2), E(-5), E(10), E(112)?

Akoje tgx = 3ctgx, x € (5, m) , kolikoje sin(—x) ?

|zratunaj:
; 17n 113r 197 52n
sm(—T) ~th + Cos =g~ - ctg(—T).
Dokazi identitet:
2
(1—ctgx)® + (1+ ctgx) S X #km, k€ Z.
Rijes u skupu R jednadzbu
_sinx +|sinx =0
(x — 4)2 -

Provjeri daje krr, k € Z, k # 0, period funkcije f (x) = sin4x + sin6x.

1.4.

Bez uporabe tablica ili ratunala, odgovori $to je vete: sinl ili sin2, cos1l ili
c0s12?

Akoje sint + cost = x, sint + cos’t =y, prikaZi y kao funkciju od x.

|zratunaj:
19z 1 & 34r 19z
COS(‘T) 973 - 9”(‘?) 975
Dokazi identitet:
1—sin*x — cos*x
= 2tg? 2k —1)Z ke Z.
COS4X tg X7 X 7& ( )27 €
Rijes jednadzbu:
_Cosx |cosx| =0
(x+2)? o

Odredi temeljni period funkciji f (x) = cos2x 4 cos3x.
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L.5.

cos(—zOT”) sm35T” —tg = 11” :

| zratung:

7

Koliko je tgx, ako je cosx = —% , x € { B 7n) .

Skrati razlomak
sn*x+ cos*x — 1

Sinfx 4+ cosx — 1

Akoje sinx + cosx = p, koliko je sin®x 4 cos* x?
Rijesi jednadZbu

Naintervalu [0, 2] rijesi sustav ngjednadzbi sinx < —3 i cosx > —1.

1.6.

| zratung:

cos( ctg =3~ — sin

6

Koliko je sinx, ako je cosx = 17 , ctgx < 0?

Pojednostavi:
sinfx cos® x

2

177':) 357r ( 1371) tg nn

— tg? X + 1-—cotg?x’

RijeSi jednadzbu

Akoje 2sinx+ 2cosx = 1, koliko je 3tgx + 3ctgx?

1

Rijesi naintervalu [0, 27r] sustav nejednadzbi sinx > —2 i cosx < 1.

1. TRIGONOMETRIJSKE FUNKCIJE |

2



I.7.

Koliko je sinx, akoje ctgx = —15, X € (—Z%,0) ?
Dokazi identitet
(t Xt COSX )(ct Xt sinx )_ 1
9 1+ sinx 9 1+ cosx/  sinx-cosx’

Sto je vete sin(cosx) ili cos(sinx), akoje x = 4—§ ?
Ako je 3sin’x — cos’x = 5 — 8sinx- cosx, x € [0,1) , koliko je ctgx?
Naintervalu [0, 27 rijeSi ngjednadzbu:
sSinx > COSX.
Koliko rjeSenjaima jednadzba
|sinzx| = log, |X|?

I [ J 8 [
| zra€unagj vrijednost izraza
1+ cosx (1 (1- cosx)2>

sinx sinZ x
akoje cosx = —0.8, xe (5, m) .
Dokazi identitet:
SiNX — COSX cos? X

= SiNX — COSX.

1—ctg?X  SiNX+ CoSX

Koaliko riesenjanaintervalu ( , 57) imajednadzba

4C052X -1 4 21—25in2 X?
Dokazi daje 6z period funkcije f (x) = cosx + sin)—sf. Jeli 67 temeljni period
ove funkcije?
RijeS naintervalu [0, 27t] nejednadzbu:

sinx + v/3cosx < 0.
Prikazi graficki funkcije:

f(x) =sin|x|, g(x)=cosx|.
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1.9.

sinx 1+ cosx .

- ,akolex:l%”.
1+ cosx sinx
sinx+2cosx,)

CoSX — 3sinx

1. Izratung vrijednost izraza

2. Akojectgx = £, koliko je

3. Pojednostavi razlomak
(1 —sinx — cosx)(1 — sinX + cosXx)
sinx(1— sinx) '

4. RijesS ngiednadzbu
x? —BXx — 6
— <0
1—-snx
5. Odredi temeljni period funkcije
f (x) = sin3x + 5cos 3x.

6. Zakoje vrijednosti realnog parametra t polinom f (x) = 4x? — 8x-sint+ 3 prima
pozitivne vrijednosti zasvaki x € R?

I1.10.

1. Akoje sin?x — 2cos®x = sinxcosx, koliko je cosx, x € [5,6]?
2. DokaZi identitet
sin®x(1 + ctgx) + cos® x(1 + tgx) = sinx + CosSX.
3. Rijes jednadzbu (tgx)S"* = (ctgx)®®*, na [0, 27] .
4. RijesS ngiednadzbu
cosx — 2

x2—3x—10>0'

5. Odredi sve vrijednosti reanih parametara a i b za koje je funkcija f (x) =
acosx + bsinx neparna.

6. Prikazi graficki funkcije
f(x) = sin|2x|, g(x):‘cosé‘.
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I.11.

Kolikoje ———— ,akoje ctgx = —0.5?
J sin? X + cos? x Jedg
Pojednostavi:
1+ cosx\ 2 1 X
[(RL20xy? o Lhcosx
sinx sin? x
| zratunaj

in 2T T
logs sin 5 + Iog% cos 3.

Odredi ngjmanji pozitivni period funkcije

f(x) = %cos(l— "—GX)

Dali funkcija f (x) = cos(sinx) naintervalu [—%,0] rasteili pada?
Prikazi graficki funkciju

f (x) = —2v/1— cos? 3x.

1.12.

PrikaZi na brojevnoj kruznici rjeSenja sustava % < |sint| < @
DokaZi identitet:

1+ tgx + tg?x
+lox+1g — =tg’x.
1+ ctgx + ctg= X
3 .
Jeli funkcija f (x) = %STB:; parnaili neparna?

Rijes jednadzbu:
2X = sinx.

Dali funkcija f (x) = sin(cosx) naintervalu [r, 3%] rasteili pada?

f (x) = v/1— cos? 2x.

Prikazi graficki funkciju

1. TRIGONOMETRIJSKE FUNKCIJE |



1.13.

1. Konstruirg nabrojevnoj kruznici tocku E(t) kojoj pripadarealni broj t zakojega
jetgt= —%, cost < 0.
2. Kolikojesin(3—2”— ), akoje ctgx:—4—90, Z <x<m?
3. Dokazi identitet:
tg”x—sin’ x = tg?x- sin"x, x# (k—1)%, keZ

sinx + CoSX,,

4. Akojetgx= —2, kolikoje ————*
COSX — SinX

5. Dokazi dazasve x,x € (0, %Z) vrijedi tgx + ctgx > 2.

6. Prikazi grafigki funkeiju f (x) = —2 cos(2x + Z).

1.14.

1. Konstruiragj nabrojevnoj kruznici tocku E(t) kojoj pripadarealni broj t zakojega

jectgt =%, sint < 0.

2. Kolikoje ctg(x — 27), ako je cosx = —4—‘9/2 , T X< 3—2”?
3. Dokazi identitet:
ctg?x — cos’x = ctg? x - cos?X, x#km, ke Z.
4. Akoje sinx= £, kolikoje -2XF 49X,
tgx — ctgx
5. DokaZi da za sve realne brojeve x, x # k- % k € Z, vrijedi nejednakost

tg?2 X + ctg?x > 2.

6. Prikazi graficki funkciju f (x) = 3 sin(3x— ).

2 2
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I1.15.

PrikaZi na brojevnoj kruznici skup rjesenja negjednadzbe 2| sinx| > 1.

Koliko je tg(%” +X), akoje sinx = 215 7 <x<m?

Dokazi identitet:
sin®x — cos® x .
————————— =8SiNX— COSX.
1+ sinx- cosx
v 1+ sinx 1-—sinx .
Doka2|daje\/ + . —\/ — = —2tgx, &koje 7 <x < 7.
1-—sinx 1+sinx
. . . . sin’(m — X .
Koje sve vrijednosti primafunkcija f (x) = # akoje 5 <x<m?
1+s€in(3 —X)

Prikazi graficki funkciju f (x) = — cos[(x — 1)7] .

1.16.

Prikazi na brojevnoj kruznici skup rjeSenja nejednadzbe 2cos’ x < 1.

Koaliko je cos(r — x), akoje sinx = —-0.8, 1 < x < 37”?
DokaZi identitet:
snx+cos’x .
—————————— = SiNX+ COSX.
1—sinx- cosx
. 1 — cosx 14 cosx . 3
Dokazi daje — = 2ctgx, akoje m < X < 5.
1+ cosx 1 — cosx 2

cos?(7 + X)

in 3T
—————— akoje I < x< 2n?
1— cos(5 + x) 187

Kojesvevrijednosti primafunkcija f (x) =

Prikazi graficki funkciju f (x) = 2sin[(x+ 1)x] .
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I.17.

=)

2. Nabrojevnoj kruznici naznati skup svih realnih brojeva x zakojeje |tgx| < %

3. Dokazi identitet:
tgx-sinx  tgx—sinx
tgx +sinx  tgx-sinx’

1. lzratung: sinWT”-cos(

x#k-5, keZ

4. Akoje cost = 2—75 te (—4n, —77”) , kaliko je tg(—t)?
5. Razlomak Sinx+tgx uvijek je pozitivan, za svaku vrijednost realnog broja x
COSX + ctgX

zakoji je cosx + ctgx # 0. DokaZi ovu tvrdnju.

6. Odredi temeljni period funkcije f (x) = sinzx + cosﬂ—sx.

I1.18.

Yo o 461 551
1. lzratung: sin <7T) $ oS =5~
2. Nabrojevnoj kruznici naznai skup svih realnih brojeva x zakojeje | ctgx| > %

3. Dokazi identitet:
1 1

T 1rtgPx 1+ cgx’

x#k-5, keZ

Akoje cigt = — o, t € (—Z —3m) , koliko je sin(—t)?

5. Akojex=sino+coso, y=sino - cosa, prikazi y kao funkciju od x.
X

6. Odredi temeljni period funkcije f (x) = cosn—zx +sin 3
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I1.19.

Kolikojesin<—£6”) tg——cosA'OT” ctg(_%”>'>

Nabrojevnoj kruznici naznai skup svih realnih brojeva x zakojeje |tgx| > %

Dokazi identitet:
— COSX — sinx . 1
9 1+ sinx 9 1+ cosx) sinx-cosx’

| zratungj tg 12 , ko znasdaje cos12 = ‘1/2_(1+\/_)

Pojednostavni  sinx — /ctg?X — cos?x, akoje 7w < X < 27.

Odredi temeljni period funkcije f (x) = COSIX —sin n—;

1.20.

Kolikojecos(—zzT”) tgll—”—sm( 22”) ctg =1

Nabrojevnoj kruznici naznaci skup svih realnih brojeva x zakojeje | ctgx| > %

177z iin,

Dokazi identitet:
sin?x N cos? X
cosx- (tgx—1) sinx-(ctgx—1)

= SiNX + COSX.

N

|zratunaj ctgz%”,akoje sing = % 2 —

. ) 1 .
Pojednostavni \/<—2 — 1> (1—sin2x),akoje < X < 5f
Cos? X

Odredi temeljni period funkcije f (X) = tgzx + ctg 71_3)( .
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I1.21.

1. Akoje ctgx = 3tgx, x € (—3r, —5”> koliko je sin(—x)?
2. Dokazi identitet:

2 2
. 1 1 2 2
sSinXx+ —— | + (cosx+ —— | =74+1tg°X+ctg°x
sinx COSX

3. Akoje cost = 25, te (—4nm, —%”} , kaliko je tg(—t)?
4. Pojednostavni:
sm(32” +t> ) sin(—t)
ctg(t — 2m) ctg( 37:)

5. Akoje sinx+ cosx = % koliko je tgx + ctgx?

6. Odredi nabrojevnoj kruznici skup totaka kojima pridruzeni realni brojevi x zado-
voljavaju nejednakost sinx — v/3cosx < 0.

1.22.

1. Akojetgx = 3ctgx, x € (—4m, —7—2”> , koliko je cos(—x)?
2. DokaZi identitet:

tgx+agx—2  (tgx—1\°
tgx+ctgx+2 \tgx+1/ °
3. Akojectgt= o, te(—2 —31), kolikoje sin(-t)?
4. Pojednostavni:
[sin(% — &) +sin(z + &) + [cos(2r — o) — cos(3—2” —a))
5. Akoje tgx+ ctgx = 4, koliko je sinx + cosx?.

6. Odredi nabrojevnoj kruznici skup totaka kojima pridruzeni realni brojevi x zado-
voljavaju ngjednakost cosx + v/3sinx > 0.
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I.1.

Tocka je na kruznici u Ill. kvadrantu, te je
sint = f% zat= %’T + 2km , uz uvjet cost < 0.
2. Funkcija f (x) = sinx je omedena, |sinx|<1.
Stoga valjarijesiti nejednadzbu

1

a—1
odnosno |a— 1| > 1. Ovaje ngjednadzba ekviva
lenthasustavu a— 1< —1ilia—1> 1, %odage
resenjea< 0ilia> 2.

<1

3. Redom:
sin(_?ézn) = —sin?’zT” = —sjn(%” + 107r)
=fsm%” = —snZ :fég,
g% —tg( 4 +57) — 0
=-tgz=-V3
cosllT” = cos(fg +47r) = cos(f%)
g}
ctg( 23”) = —ctgz%ﬂ = —(:’tg(:%r + 57r)
= —ag3 =1

4. Najprijeimamoiz

tgx + ctgx = 3,
snx  cosx SN X -+ cos?x
COSX  SnX  SiNXcosx
J— 1 J—
"~ snxcosx

12

Zatim,

1 1 sin®x4 cosx
sin?x  cos?X  sin?Xxcos?x
— 1 J—
T S xcos?x

5. Primijeti kako je
sin®x+ cos®x = (sin2x+coszx)3
— 3sin? xcos” x(sin® x + cos” x)
= 1—3sjn2xcoszx,
te dicno,
sin*x + cos’ x
= (sin®x + cos*x)? — 2sin®xcos’ X
=1- 2sin®xcos’ x.
Uvrstavanjem, izravno se dokazuje identitet.
6. |z sustava cosx > % i 5x—3—2x% > 0 do-
bivamo x € (1,%], aiz sustava cosx < % i
5x—3-2¢ < 0, x € (3,57]. Rjeenje ne-
jednadzbe je svaki x, x € (1, Z]U (3, 3.

I.2.

1. Vidi dliku.

E®

Nl—F — = —

2. a€ (—00,0.

3 R (V3 -41 (-} =3

4. tg®x+ ctg®x = 18.

6. xe[-2m,—F|u (-2 -1) U[-Z,0].

1. TRIGONOMETRIJSKE FUNKCIJE |



1. Vidi diku.
v L - ) - (-1-1-3
B
_8
C } 2. —17.
|
| A% 3. —sin®x- cos’ .
|
|
D ; 4 x=%+kr, keZ.
E
5 -8
E(2)eBC, E(~5)eBC, E(10)eCD, 6. (%11
E(112)€EA.
2. sn(—x) = 3.
1
3 -3-14 (%) (- =o.
5. x=5ilix=kr, ke Z. I7
12
I.4. Lo
: 4 4
1. sin2>sinl, cos12 > cosil. 3. sin(cos ) < cos(sin ) .
2. y=—3<+3x. 4. ctgx=1.
3 -3.(—v3-R.VE3-o0. ]
- 5 xe (%, 3.
5 x=-1lilix=(xk-1)%,keZ.
6. P=2rx. 6. JednadZbaima4 riesenja. Vidi dliku.
Y
I.5. !
L (-3) (-3 - () 1= 23 T
2. igx=—2.
3. 2.
4 Pl
5 .
5 x:%+kn,kez.
Ar 1lrn
6. xe (73 %)

1. TRIGONOMETRIJSKE FUNKCIJE |



I.8.
2 _10
L= 3
3. 8rjesenja
4. Da, 67 jetemdjni period funkcije.
2w 51
5 xe(5.%5).
6.
. sinx, x>0,
sin|x| ={ .
—snx, x<0.
y
M/ \/ X
{ COSX, cosx > 0,
| cosx| =
—cosX, cosx < 0.
y
X
1.9.
L2 _ 2 2 _ 43
snx sn% _v3 3
X sin% ,%
5 1+2ctgx 9
" cgx—3 137
3. -2.

4. Primijeti kako je 1 — sinx > 0, za svaki
X € R. Stoga je ngednadzba ekvivalentna nejed-
nadzbi x? —5x— 6 < 0 uz uvjet sinx # 1. Odatle
jexe (-1,6), x# 5.

14

5. P = §r. Pretpostavimo daje P, P > 0 period
od f ,tj. dazasvaki x € R vrijedi
sin%(er P)+5cos%(x+ P)

_an3 3
=4dn ?x+5coszx.

Uvrstimo i za vrijednost nepoznanice x = 0 i
X = —P, dobit ¢emo sustav
sin1.5P + 5¢0s0.75P = 5
—sin1l.5P + 5c0s0.75P = 5

iz kojeg slijedi cos3P = 1 ili P = &‘T”,
Z\{0}. Zan=1 imamo P = &

. 3
period.

n e

temeljni

6.1z D < 0 dijedi [sint] < B, tejet e
(-5 +kn, 3 +kn) , keZ.

I.10.

3l x= 12
Xe€ (—2,5) .
a=0,beR.

I BN

sin|2x|
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I.11.

N N e

S T S
Y
o
Il
[EnY
N

3. Neparna

4. Primijeti kakoje 2X > 1, zasve x € R. Samo
za x = 0 vrijedi 2° = 1, ali sin0 = 0. Jednadzba
nema rjesenja.

5. Raste.

6. f(x)=|sin2x.
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I.13.

1. Vidi diku.
y
| \\ X
-1
2. sin(3F —x) = —cosx= .
.2 .2
. sin®x — sin®x - cos x
3.t X —snPx =
_94 c0s? x
SIin” X 2 .2
= =tg°Xx-sin“x.
snZx 9
4. Nakon dijeljenjabrojnikai nazivnika danog raz-
. 1+ tgx 1
lomkas cosx dobije se =—=.
1—-1tgx 3

5. Primjenom nejednakosti aritmetiCke i geometri-
jskesredinedvaju pozitivnihbrojevaai b (a+b >
2v/a-b) imamo: tgx-+ctgx > 2,/fgX - cigx = 2.
6. Temeljni je period Py = 7, nultocke su brojevi
E+k-5, kez.

I.14'
1. Vidi diku.
y
1
, X
/
/
/
EM
2. ctg(x — 2m) = —ctg(2n — x) = ctgx = 2.
3. ctg’x — cos’x = C-OSEX*COSZX
.2 4
_ coszx(_l— sin“x) _ cos x _ ctg? X - COS? X.
Sn?x sin?x
15



igx+cigx 1 _ 1
" tgx—ctgx  sin?x—cos?x  2sin?x—1
_5

= -

5. Vidi rjeSenje zadatka 5. u prethodnoj zadati.
6. Mozemo pisati: f(x) = —3sin(} — 3x) =

—3 cos3x. Temeljni je period Py = 2, nultotke
subrojevi xo= % + k-3, keZ.

I.15.

1. Vidi diku.

Iz |sinx|>3 dijedi sinx< — 3 ili sinx>3.
2. t9(¥F +x) = —ctgx= 2.
sin® x— cos®x

14sinx-cosx
(sinx—cosx)(1+sinx - cosx)
= . =sinX— CosX.
1+ sinx - cosx

l+sinx
| cosx|

4. Lijeva strana jednakosti jednaka je

1—s8gnx 1l4+d8nx—1+snx
|cosx| — CoSX

= —2tgx.

5 f(x) = _SMX 1 cos? X
14 cosx 14 cosx
Skup vrijednosti funkcije f jeinterval (1,2) .

= 1 — cosx.

6. f(x) = —cos(m — nx) = cosmx. Temeljni
je period funkcije Py = 2, nultotke su brojevi
xo=k+3,kez.

16

1.16.
1. Vidi diku.
y
|
1
! X
|
|
1z cos? x < 5 dlijedi | cosx| < @,odnosno
—¥2 Ccosx< 2.
2. cos(m —x) = —cosx = 0.6.
sin® x4 cos® x

1-sinx-cosx
(sinx+ cosx)(1— sinx - cosx) .
= . = SiNX+ COSX.
1—-sinx- cosx

. . . . 1—cosx
4. Lijeva strana jednakosti jednaka je W —
1+ cosx 1—cosx—1—cosx

| sinx| —sinx

= 2ctgx.

5. f(x) = cos’x_ _ 1-sinx
1+snx  1+sin2x
Podrugje vrijednosti funkcije f jeinterval (1,2) .

= 1-—sinx.

6. f(X) = 2sin(nx+ m) = —2sinzx. Temeljni je
period Py = 2, nultotke subrojevi xg =k, ke Z.

1.17.
1 snfZ = sn(3%Z +127) = sn¥% = 1,
cos(—8%) = cosB = cos(¥ + 187) =
cos¥ = —3;konakno, 3 - (—3)=—%.

(
2.1z |tgx| < 3 dijedi —3
sliku.
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3. Identitet je ekvivalentan sa tg®x - sinx =
tg?x — sin®x. Lijeva strana ove jednakosti jed-
. 2 L2
neka je sm2x gy~ SnPx( cos’x)
COs? X CoS? X

tg® X — sin° X.
4. tg(—t) = —tgt = —
5. Uoti dadani razlomak mozemo zapisati u obliku
sin?x(1 + cosx)
cos? X(1+sinx)’
6. Nekaje P1 temeljni periodfunkcije sinzx,a Pa
temeljni period funkcije cos”—;. tadaje P, = 2,
P, = 6,teje gt = 3. Konatno je period od f
jednak P= 3P1 = P2 =6.

I.18.
L Sn(- %) = —sn%E — sn(S + 1am) -
7t _ /3 & V3 V3~ 3
cos Z = — 2 ikonatno, %2 - (— %) = —3
2. 1z |ctgx| > 5 slijedi ctgx < —3 ili ctgx > 3.

Vidi diku.
Y
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1 1+tgPx—1

_ = (zamijeni
1+th 1+tg?x (zamij
t = —.
gx ctgx) 1+ ctg?x
. . 1
4. sin(—t) = —sint = —————— = —33.

V14 ctg?t

6. Neka je P1 temeljni period funkcije cos”—zx,
a P, temeljni period funkcije sinZ. Tada je
Pp =4, P, =6,teje gt = 5. Konatno je
period od f jednak P = 3P1 =2P, =12.

I.19.

1 sin(fllT”) = % tg %

|

= V3, cos?F =

Konatni rezultat je

wIN

2.1z |tgx| > 3 2 ili tgx >

Vidi sliku.

dijedi tgx <

wIN

3. Lijevaje stranajednakosti jednaka:
Sinx+ Sin® X+ cos” X COSX+ os” X+ sin® X

cosX(1+ sinx) sinx(1+ cosx)
~ 1l+sinx 1+ cosx
~ cosx(1+sinx) sinx(1+ cosx)
_ 1
"~ sinx-cosx’
4. 19T gL =23,
. cos*x cos® x
5 snx— —_ = — =
sin? x |sinx|
_sin’x+cos’x 1

sinx ~ sinx
6. Neka je P; temeljni period funkcije cosZ,

a Py temejni period funkcije sin”—3x. Tada je
PL =8, P, =6, teje pt = 3. Konano je
period od f jednak P = 3P1 4P, = 24. 17



3. tg(—t) = —tgt=—
L.20. 4. —sint+ cost.
5. tgx+dgx= g =~ .
221 Urn__ /3 Bry _ ’
L cos(ﬂns )= f 9% =g sl \[6 ) 6. 1z sinx < v/3cosx imamo:
1, cglZ = — 2. Konatni rezultat je 352 (1) za cosx > 0, tgx < v/3,
2 0, t 3.
2. 1z |cgx| > 3 slijedi ctgx < —3 ili ctgx > 3. (2) za cosx < 0, tgx > V'3
Vidi dliku.
y
X X
3. Lijevaje stranajednakosti jednaka: I
22.
sin? x cos® X
SINX— COSX ~ COSX — SiNX 1. Iz tgx = 3cgx dijedi tgx = /3, te je
SnPx— cos?x . COS(—X) = COSX = 3
= T@nx—cosx _ JnX+cosx. 2. Nalijevoj strani imamo redom:
tgx+ ! 2
tgx tgx — 1)2 tgx — 1\?
4. g = ctg(§ +3n1) = ctg F = ctg(5 + T Etgx+ 152 - (tgx+ 1) '

o

6. Nekaje P1 temeljni period funkcije tgzx, a P2 - SINX+ COSX = i@ .
temeljni period funkcije ctg %* . Tadaje Py =1,

P, =3,tejeperiodod f jednak P = 3.

i : 24
1— co x ) _ _ 3. sn(—t)=—sint=—2.
———_— -¢Cos X =|sinx| = —sinx. _ ) _ )
Cos”X 4. (cosa —sina)? — (coso + sina)? = 2.
5
6

. 1z cosx > —/3sinx imamo:
(1) zasinx > 0, ctgx > —/3,
(2) zasinx < 0, ctgx < —v/3.

I.21.

1. 1z ctigx = 3tgx dlijedi ctgx = /3, te je
sin(—x) = —sinx= 3.

2. Nakon kvadriranja na lijevoj strani dobit ¢emo

Snx+ COSX+ 4+ o+ =54+ 1+
sin cos? x

ctg? X+ 1+ tgPx =7 +1tg x+ctgzx.
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