1.

Opc€insko natjecanje

Optinska i gradska natjecanja odrzana su u gradovima i opfinama
Hrvatske 29. sijeCnja 2009. Kao %o je uobicajeno, zadatke je osmidlilo
Drzavno povjerenstvo za matematicka natjecanja. Ucenici osnovnih 3kola
rieSavali su svoje zadatke dva, a u€enici srednjih tri sata.

Osnovna skola

4, razred

4.1. |zraCungj 287 - 70 4 2009 — 10 (2205 — 2025: 15 — 61).

4.2. Cetiri ribara, Frane, Ante, Mate i Jure ulovili su zajedno 382 kg
ribe. Kada je Frane prodao 8 kg ribe, Ante 25 kg ribe, Mate 36 kg ribe
i Jure 45 kg ribe, ostala im je jednaka koliCinaribe. Koliko je kilograma
ribe ulovio svaki ribar?

4.3. Koliko duZzinaimanadlici? 1spisi ih!
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4.4, Josip je razbio svoju kasicu—prasicu i u njoj su bile 62 kovanice.
Od toga su 32 kovanice imale vrijednost od 50 lipa, a ostale su bile u
vrijednosti od 2 kunei 5 kuna. Ukupna vrijednost svih kovanica bila je
100 kuna. Koaliko je bilo kovanicaod 2 kune, akoliko od 5 kuna?

4.5, 15piS sve Cetveroznamenkaste brojeve kojima je umnozak zna-
menki veti od 12 i manji od 16. Koliko imatakvih brojeva?

5. razred

5.1. Izra€una:
48536 — 536: 4 — (473-117—117-73) + 11- (37— 0).

5.2. Koliko imaprirodnih brojevamanjih od 1000 koji nisu djeljivi ni
sa7nis1l?

5.3. Zbroj Cetiri brojaje 2009. Treti broj je dva puta manji od prvog
broja, za 6 manji od Cetvrtog brojai za 2 veti od drugog broja. Koji suto
brojevi?

5.4. Zadan je pravokutnik ABCD. Duljina |AB| pravokutnika, dva
putajevecaod &rine |BC|. Akojetocka P polovisteod AB, ondaduzina
PC dijeli pravokutnik na Cetverokut i trokut &iji se opsezi razlikuju za
20 cm. Kolikaje povr&napravokutnika ABCD ?

5.5. Izra€unaj zbroj svih umnozaka upisanih u tablicu:

2004 - 2006 | 2004 - 2007 | 2004 -2008 | 2004 - 2009
2005- 2006 | 2005-2007 | 2005-2008 | 2005- 2009
2006 - 2006 | 2006 - 2007 | 2006 -2008 | 2006 - 2009
2007 - 2006 | 2007-2007 | 2007 -2008 | 2007 - 2009
2008 - 2006 | 2008- 2007 | 2008 -2008 | 2008 - 2009
2009- 2006 | 2009-2007 | 2009-2008 | 2009 - 2009

6. razred

6.1. Koliko putaje broj a veti od broja b akoje

7 10 1 4 . 2 3
a_4.0.5+9~(34+5> i b_s.(l.l 2 0.5.2)?

6.2. Otac ima pet sinova, pri ¢emu su svi sinovi razliCite starosti.
Otac ima odredenu koli¢inu novca koju Zeli podijeliti petorici svojih si-
nova. Najmladem e dati najmanje novca, a svakom sjedeCem starijem
po 45 kunaviSe. Nagjstariji sin ¢e dobiti 13 puta viSe kuna nego najmladi.
Koliko ¢e novacadobiti sin koji je treti po starosti?
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6.3. Marija Cesto posjetuje baku. Ponekad ide pjeSice, a ponekad
biciklom. Ako u jednom smjeru ide pjeSice, avrata se biciklom, treba joj
ukupno 3 sata. Ako u oba smjeraide biciklom treba joj ukupno %1 sata.
Koliko ¢ejoj ukupno minutatrebati ako u oba smjeraide pjesice?

6.4. Simetrala unutarnjeg kuta na osnovici BC jednakokragnog tro-
kuta ABC i simetrala kuta medu krakovima sijeku se i odreduju kut od
125°30'. Koliko iznose unutarnji kutovi tog trokuta?

6.5. Povrdnatrokuta ABC je 18 cm?. Nastranici AC danajetotka
D tekvadaje |DC| = 2-|AD| . lzratungj povrSinetrokutova ABD i DBC.

7. razred

: 2% 4 2.5, koliko

: 1 2 /4 S
7.1.Ak016a_§——.(§—1>|b— —

5

.. a b
—_ _ -7

Jeb 3

1
3

7.2. Brodi¢ zaisto vrijeme prijede 34 km ploveci rijekom nizvodno,
kao i 26 km ploveti uzvodno. Ako je brzina brodi¢a po mirnoj vodi
15 km/ h, kojom brzinom teCe rijeka?

7.3. Franei Duje brodovima prevoze turiste na cjelodnevni izlet do
obliznjeg otoka. Frane je cijenu izleta po osobi naplativao za 80 kn vise
od Duje. Kada su to uogili, Frane je smanjio cijenu izletaza 10%, a Duje
povetao za 15%. Nakon promjenecijena, izlet Dujinim brodomjeza8kn
po osobi skuplji od izleta Franinim brodom. Kolike su hove cijeneizleta?

7.4. Zadan je pravokutnik ABCD. Nad kratom stranicom BC kon-
struiran je jednakostrani€an trokut BCE tako datocka E |eZi unutar pra-
vokutnika. Nad stranicom AB konstruiran je jednakostrani¢antrokut AFB
tako dajetotka F izvan pravokutnika. Dokazi daje |EF| = |BD|.

7.5. Povr&natrokuta ABC jednakaje 12 cm?. Nastranici AB dana
jetotka M takvadaje |AM| : |[MB| = 1 : 2. Nadalje, na stranici AC
dana je tocka N tekvadaje |AN| : INC| = 1 : 3. Kolikaje povr&ina
trokuta AMN ?

8. razred

8.1. Usporedi brojeve x i y akoje

2 2
4 1 _ 1
x150.2.<1 221) i y\/§+2.5(ﬁ+1> .
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8.2. U nekom razredu je 12 djeCakai 18 djevojCica. Naispitu zna-
nja progek razreda bio je 90 bodova. Ako su djecaci postigli prosjek 87
bodova, koliki je prosjek djevojcica?

8.3. Zadan je pravokutan trokut s pravim kutom u vrhu C. Nekasu
P i Q redom polovidtakateta BC i AC. Izratunaj duljinu hipotenuze AB
akoje |AP| =5cm i |BQ| = v/40cm.

8.4. Unutar jednakostrani¢nog trokutaodabranajetotka T kojajeod
stranicatrokutaudaljenaredomza 1 cm, 2cm i 3cm. Kolikaje povraina
tog trokuta?

8.5. Odredi najmanju moguéu vrijednost izraza 4x? + 4xy + 4y? +
12x 4+ 8. Zakqji x i y Cetqj izraz imati najmanju vrijednost?

Srednja Skola — A varijanta

1. razred

a*—2a°-2a’+2a+1
(a+1)(a+2)
1.2. Ako dvoznamenkastom broju slijeve strane dopiSemo znamenku
3, dobit €emo broj ¢iji je dvokratnik 27 putaveti od zadanog dvoznamen-
kastog broja. Odredi taj dvoznamenkasti broj.
1.3. Odredi najveti cijeli broj n zakoji vrijedi nejednakost

1.1. Skrati razlomak

3<n—§> —2(4n+1) > 6n+5.

1.4. Koliko djeliteljaimabroj 2887
1.5. Nadlici su pravilni Sesterokut ABCDEF i pravilni peterokut
EFGHI . Odredi kut ¥FAG.
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1.6. Trapez ABCD ima pravi kut pri vrhu B, a dijagonaa BD je
okomitanakrak AD. Duljinakraka BC je 5cm, aduljinadijagonale BD
je 13 cm. lzra€unaj povrsinu trapeza ABCD.

1.7. Naproslavi Aninog rodendana, nakon prvog oglaSavanja zvona
naulaznavratadoSao jejedan gost. Nakon drugog, i svakog sljedeteg zvo-
njenja, doSla su dva gosta viSe nego prethodni put. Ako se zvono oglasilo
n puta, koliko je ukupno bilo gostiju na proslavi?

1.8. Odredi sve prirodne brojeve n za koje je n> — 440 potpuni
kvadrat.

2. razred

2.1. Skrati razlomak
(2n71 + 1)2 _ 4n71
4n 420l 1
2.2. U pravokutnom trokutu duljina visine na hipotenuzu je 4 cm, a
duljinateZidniceiz vrhapravog kuta 5 cm. Odredi zbroj duljinakatetatog
trokuta.
2.3. U trokutu ABC poznati su kutovi <CAB = 35° i $ABC = 60°.

Akoje t tangenta nakruznicu opisanu tom trokutu sdiraistem u vrhu C,
a p paralelaspravcem AB kroz vrh C, odredi kut izmedu pravacapi t.

2.4. Dani su kompleksni brojevi z=7 — i, w = —3 + 4i. Odredi

720
wio

2.5. Nekasu x;, X, razlititarjeSenjajednadzbe 2x°> — 3x + 4 = 0.

.1

I zraCunaj 3 + Q-

2.6. Zicuduljine 1 m trebarazrezati i od dobivenih dijelovanapraviti
jedan jednakostranicni trokut i jedan kvadrat. Cijelu Zicu trebaiskoristiti.
Odredi duljinu stranice trokuta i duljinu stranice kvadrata tako da zbroj
povrSinatrokutai kvadrata bude to manji.

2.7. Odredi prirodne brojeve a, b i ¢ tako da vrijedi jednakost
(a+ bi)® - 107i = c. (i jeimaginarnajedinica)

2.8. Odredi a > 0 tako da povrsinalika omedenog grafovimafunk-
cija

y=|ax— 3|+ |[ax+ 3| [ y=10

bude jednaka 8.
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3. razred

3.1. RijeS jednadzbu 4'99% — 32 + X994 = 0.
3.2. RijeS nejednadzbu

log,(1 — 2cosx) +log; (1+ 2cosx) < 0

uintervalu [0, 27] .

3.3. Zadan je kompleksan broj z = 1 + cosa + isina, gdje je
o € R. Odredi |7|. RjeSenje zapisi bez znaka korijena.

3.4. Ako zaduljine a, b, c stranicatrokutavrijedi (a+ b+ c)(a+
b — ¢) = 3ab, odredi kut nasuprot stranice c.

3.5. Polumjer osnovke kruznog stosca je r. Jedan osni presek tog
stosca je raznostrani€an trokut s kutovima o i B (o # ) uz promjer
osnovke. |zrazi obujam tog stosScapomotu r, o i .

36. Nekasu a, B i v kutovi takvi da vrijedi f = 60° + o i
y = 60° + . DokaZi daje vrijednost izraza

tgotgp +tgftgy +tgytgo
cijeli broj kad god jeizraz definiran.

3.7. PokaZi dazasvaki trokut s kutovima o, B i v te polumjerima
r i R upisanei opisane kruznice redom, vrijedi jednakost
B 4
2 2
Y ro
ctg >

(04 .
ctg >+ ctg 4Rsin?

3.8. Odredi sve cijele brojeve x zakoje je 10g,(x? — 4x — 1) cijeli
broj.

4. razred
4.1. U skupu realnih brojevarijesi jednadzbu /XX = xvX.
6
4.2. Treti &lan u razvoju binoma (2- V214 4_‘;/2) je 240.

Odredi n.
. r . 6r\"
4.3. 1zratungj (1+ cos7 +isn 7) .
4.4. Tri razlicitarealnabroja, razliCitaod nule, Cine aritmeticki niz, a
njihovi kvadrati u istom poretku €ine geometrijski niz. Odredi sve moguce
vrijednosti kvocijentatog geometrijskog niza.
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4.5. Koliki je zbroj svih prirodnih brojeva n zakojejebroj %
prirodan?

4.6. Jedno od Zari%ta (fokusa) elipse b?x? + a?y? = ab? je Zaridte
parabole y? = 2px, apravac 3x — 5y + 25 = 0 je njihova zajednitkatan-
genta. Dokazi dajetrokut kojeg odreduju zajednicko Zaristei dvadiraista
tangente pravokutan.

4.7. Kut pri vrhu osnog presjeka uspravnog stosca je 2o, a polumjer
osnovke r . U tg stoZac je upisana pravilnaSesterostranaprizmaciji su svi
bridovi jednake duljine (jednaosnovka prizmelezi u ravnini osnovke stos-
ca, apreostali vrhovi na plastu stosca). 1zratungj oploge prizme pomotu
oir.

4.8. Niz (a,) zadan jerekurzivno:

=1 a=3 @n=an-1+an2zan>3

n
Dokazi davrijedi ngjednakost a, < (2) zasvene N.

Srednja Skola — B varijanta

1. razred
o L X+2 : . .

1.1. Rijes negjednadzbu — < 1 u skupu prirodnih brojeva.

1.2. Odredi sve parove prirodnih brojeva (a, b) takvedaje a+ b =
378 i D(a,b) = 63 (D(a,b) jenajveti zajednicki djelitelj).

1.3. Zakoje realne brojeve m jednadzba 3x + 9 = m(m — x) ima
jedinstveno rjeSenje?

1.4. U kvadratu ABCD stranice duljine 6 cm nadijagonali AC dana
jetocka T tako daje |TC| = %\AC|. Pravec kroz tocke B i T sijece

stranicu CD utotki P.

Odredi udaljenost |PC] .

1.5. Paralelogram ABCD se moze podijeliti na Cetiri jednakostra-
ni¢na trokuta stranice duljine 2 cm. Kolika je duljina dulje dijagonae
paralelograma?

1.6. Akoje a®+b?+c? = ab+bc+ca, kolikoje (a+ 2b— 3¢)2%?
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1.7. Pastr€i zazecom koji je za 90 svojih skokovaispred njega. Dok
zec skoti 6 puta, pas sko€i samo 5 puta, a dva pseta skoka jednako su
dugacka kao tri ze€ja. Koliko ¢e skokova napraviti zec do trenutka kada
gapas uhvati?

1.8. Poredgj po veli€ini vrijednosti izraza A, Bi C,a&ojea> 1,
b>1,a<b, x#y:

@5 () e

a+1 1 a+1 1
B=(—+-):| —-——-
(a+2+a> ( a a+2> (a+b),

A=

a+2
__ a a
C= " T
at—7 a+-
a+ -
a
2. razred
1
2.1. Raciondlizirg razlomak ——— X .
V24315

2.2. Polinom f(x) = x? + px + g pri dijeljenju s polinomom
01(x) = x— 1 daje ostatak 6, a pri dijeljenju s g2(X) = x — 2 ostatak
12. Odredi polinom f (x) .

2.3. Odredi kvadratnu jednadZbu s realnim koeficijentima kojoj je

2000 4 129 L
<m> jedno rjeSenje.
N . X +3x-5

2.4. RijeS nejednadzbu 13T 5 <1.

2.5. Nadi svarjesenjajednadzbe (x+ 1)(x+ 2)(x+ 3)(x+4) = 120
u skupu kompleksnih brojeva.

2.6. Dva pravokutna trokutaimaju zajedniCku hipotenuzu. Razlika
duljina kateta jednog od njih je 9 cm, a drugog 13 cm. Zbroj povrSinata
dvatrokutaje 90 cm?. Izradungj duljine njihovih kateta.

2.7. Zakojecijele brojeve k kvadratnajednadzba kx? + (2k — 1)x +
k — 2 = 0 imaracionalnarjesenja.

2.8. Dan je jednakokratan trokut ABC takav daje |AC| = |BC| =
12 cm. Paralela s krakom prolazi polovistem visine na osnovicu trokutai
sijeCe osnovicu utocki M adrugi krak utocki N . Kolikaje duljinaduzine
MN ?
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3. razred

3.1. Izratungj vrijednost izraza log? 5 + log 2 - log50.

1

3.2. Odredi zbroj svih rjeSenja jednadzbe logg(sin2x) = ~3 nain-
tervalu [0, 27].

3.3. Duljina stranice pravilnog Sesterokuta AjA,AzAAsAs jednaka
je 3 cm. Njegove stranice AlAr, AAs, AsAq, AdAs, AsAs, AsAr sU
preko vrhova Az, Az, A4, As, As, Ay produZene za 5 cm do vrhova
B:, Bz, B3, B4, Bs, Bs novog pravilnog Sesterokuta. Kolikaje duljina
njegove stranice?

3.4. Siste strane srediSta kugle poloZene su dvije paralelne ravnine
Cija su presiecidta s kuglom krugovi s povr&nama 4z cm? i 497 cm?.
Ako je udaljenost tih ravninajednaka 3 cm, koliki je polumjer kugle?

. . S 1
3.5. Dokazi da za sve realne brojeve x vrijedi sin®x + cos*x > 5

3.6. Koliki su Sljasti kutovi pravokutnog trokuta ako za njegove
katete a, b i hipotenuzu c vrijedi 4ab = c2\/3?

3.7. Rijedi ngjednadzbu (x + 1) =2 > x4 1.

3.8. Duljina hipotenuze pravokutnog trokutaje 15 cm, ajedan njegov
kut je 15°. IzraCungj duljinu odreska simetrale pravog kuta koji je unutar
trokuta.

4. razred

4.1. Odredi umnozak kvadratarjeenjajednadzbe 2 — (1+i)? = 0.
4.2. Dokazi daje za svaki prirodan broj n > 2 znamenka jedinica
broja 22" jednaka 6.

o \" A

4.3. U raspisuizraza (x\/>_<+ Q) koeficijent treCeg Clanaje za 44
veti od koeficijenta drugog ¢lana.

Odredi ¢lan koji ne sadrzi x.

4.4. U trokutu ABC pravac vrhom A raspolavljateZisnicuizvrha B.
U kojem omjeru taj pravac dijeli stranicu BC ?

45. Odredi kut izmedu tangenata parabole y* = 4x u totkama
njezinog pregjekaspravcem 2x+y — 12 =0.

4.6. Odredi svarjesenjajednadzbe

(X — Bx + 5)2¥ 9244 — 1

4.7. Prvi ¢lan niza (a,) je a1 = 7. Za Clanove niza vrijedi:
a,—ap_1=2n+5, n> 2. Koliko je ajgp ?
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4.8. Danaje hiperbola x> — y? = a?. Odredi povr&inu paralelograma
kojem dvije straniceleZe nanjezinim asimptotama, ajedan vrh mu jetocka
na hiperboli. DokaZi da povr&inane ovisi o odabiru tocke!

RJESENJA

Osnovna $kola

4.1. Imamo redom
287 - 70+ 2009 — 10 - (2205 — 2025 : 15 — 61)
= 287 - 70+ 2009 — 10 - (2205 — 135 — 61)
= 20090 + 2009 — 10 - (2070 — 61)
= 2009 - 10 + 2009 — 10 - 2009
= 2009.

4.2. Nakon o je Frane prodao 8 kg, Ante 25 kg, Mate 36 kg i Jure 45 kg
ribe, ostalo je 382 — (8 + 25+ 36 + 45) = 382 — 114 = 268 kg ribe. Prema
tome, svakom ribaru je tada ostalo po 268 : 4 = 67 kg ribe.

Dakle, Franejeulovio 67+8 = 75, Ante 67+25 = 92, Mate 67+36 = 103
i Jure 67 + 45 = 112 kilogramaribe.

4.3. Prebrojimo duZine na svakom od &etiriju polupravaca. AB, BC, AC,
AF, FD, AD, EF, FB, EB, ED, DC, EC.

Dakle, ukupno ima 12 duzina.

4.4. Ukupna vrijednost kovanica od 50 lipaiznosi 32 - 50 = 1600 lipa =
16 kuna. Preostalo je 62 — 32 = 30 kovanica od 2 kune i 5 kuna ¢ija je ukupna
vrijednost 100 — 16 = 84 kune. OCito je ukupna vrijednost kovanica od 2 kune
paran broj. Nadalje, kako je ukupna vrijednost kovanica od 2 kune i 5 kuna paran
broj (84), dijedi dajei ukupna vrijednost kovanica od 5 kuna paran broj. Zbog
togaimamo paran broj kovanica od 5 kuna. Stogaimamo sljedetu tablicu:

5kuna | 2kune vrijednost
2 28 2.54+28-2=66
4 26 4.5+26-2=72
6 24 6-5+24.-2=178
8 22 8-5+22.-2=84
10 20 10-54+20-2=90
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Iz tablice vidimo daje u kasici—prasici bilo 8 kovanica od 5 kunai 22 kovanice po
2 kune.

4.5. Premauvjetu zadatka, umnozak znamenki brojaje 13, 14ili 15. Kako se
broj 13 ne moZze prikazati kao umnozak dvaju ili vise jednoznamenkastih brojeva,
zakljuCujemo da ne postoje Cetveroznamenkasti brojevi €iji je umnozak znamenki
jednak 13. Nadalje, 14=2-7=1-1-2-7, paCetveroznamenkasti brojevi Ciji
je umnozak znamenki 14 imaju dvije znamenke 1 te po jednu znamenku 2i 7. To
su brojevi: 7211, 7121, 7112, 2711, 1721, 1712, 2171, 1271, 1172, 2117, 1217,
1127. Imaih 12.

Sliéno, 15 = 3-5 = 1-1-3.5, pacetveroznamenkasti brojevi €iji je umnozak
znamenki 15 imaju dvije znamenke 1 te po jednu znamenku 3 i 5. To su brojevi:
5311, 5131, 5113, 3511, 1531, 1513, 3151, 1351, 1153, 3115,1315, 1135. Imaih
12.

Dakle, Cetveroznamenkastih brojeva koji zadovoljavaju uvjet zadatkaima 24.

5.1. Postujuti redodlijed racunskih operacija, te primjenom pravila distribu-
tivnosti, dobivamo:
48536 — 536 : 4 — (473 - 117 — 117-73) + 11 - (37 — 0)
= 48536 — 134 — 117 - (473 - 73) + 11- 37.

Ddlje, lagano ratunamo:

48536 — 134 — 117 - (473—73) +11- 37
= 48402 — 117 - 400 + 407
= 48402 — 46 800 + 407
= 2009.

5.2. Kakoje 999 : 7 = 142 i ostatak 5, zakljucujemo daima 142 brojamanja
od 1000 koji su djeljivi sa7. Kako je 999 : 11 = 90 i ostatak 9, zakljucujemo da
ima 90 brojevamanjih od 1000 koji su djeljivi s11. Dakle, trebamo od 999 oduzeti
broj brojeva koji su djdjivi sa7i s 11. Medutim, medu brojevima djeljivim sa 7
ima onih koji su djeljivi s 11 i obrnuto, medu brojevima djeljivim s 11 ima onih
koji su djeljivi sa7. U oba ducgjato su brojevi koji su djeljivisa 11-7 = 77.
Kako je 999 : 77 = 12 i ostatak 75, zakljuCujemo da ima 12 brojeva manjih od
1000 koji su djeljivi sa77.

Dakle, broj trazenih brojeva jednak je 999 — 142 — 90 + 12 = 779, zato jer
smo brojeve djeljive sa 77 dvaput oduzeli, pasmo ih jednom morali dodati.
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5.3. Zadatak rjeSavamo graficki:

prvi broj OO
drugibroj | O -2
treci broj O
Cetvrtibroj | O +6

Oznatimo li O sa x dijedi daje 5x + 4 = 2009, odakle je 5x = 2005, pa
je x = 2005 : 5 = 401. Konacno, prvi broj je jednak 2 - 401 = 802, drugi
401 — 2 = 399, treti 401, te Cetvrti 401 + 6 = 407.

54.
D C

A P B
9. 13
Ako je |BC| = b, ondaje |AP| = |PB| = |AD| = b i |DC| = 2b. Zato
je opseg cetverokuta APCD jednak b+ b+ 2b + |PC|, aopseg trokuta PBC je
b+ b+ |PC|. Premauvjetu zadatka, opsezi se razlikuju za 20 cm, paje 2b = 20,
tj. b =10cm. Kakojeduljinajednaka dvostrukoj irini, dijedi daje a = 20 cm,
paje povréina P = 10 - 20 = 200 cm?.
5.5. 1zZIlu¢imo li redom brojeve 2004, 2005, 2006, 2007, 2008, 2009 u retcima,
dobivamo:
2004 - (2006 + 2007 + 2008 + 2009) = 2004 - 8030
2005 - (2006 + 2007 + 2008 + 2009) = 2005 - 8030
2006 - (2006 + 2007 + 2008 + 2009) = 2006 - 8030
2007 - (2006 + 2007 + 2008 + 2009) = 2007 - 8030
2008 - (2006 + 2007 + 2008 + 2009) = 2008 - 8030
2009 - (2006 + 2007 + 2008 + 2009) = 2009 - 8030.
Zbrojimo sadaretke. 1zlu¢imo li broj 8030, dobivamo daje trazeni zbroj jednak
8030- (2004 + 2005+ 2006 + 2007 + 2008+ 2009) = 8030-12 039 = 96673 170.

*

* *

6.1. lzra€ungimo prvo brojeve a i b. Imamo daje
7. 10 1 4\ 7.1 10 (13 4

10 65+ 16 16

9 20

4°2
1 8
9 2

NN

7
.2 =L
+ 5+



1. OPCINSKO NATJECANJE 21

Slicnoje
2. 3 g5i0)_2.(H_3_ 1
b_E'(“*Z*O'S'Z)_s'(lo 4 2 2)
21 3 11y 2 /11 3 1
T 5°\10 4 2 2) 5°\10 4 4
2. /11 2.1 2
*§'<E_l)*§'1o*510*4
Konagno, kako je % = % = 2, zakljuCujemo da je broj a dva puta veti od broja
b.

6.2. Nekajenajmladi sin dobio x kuna. Tada su ostali sinovi dobhili x + 45,
X+ 90, x+ 135, x+ 180 kuna, redom po starosti u rastutem poretku.

Prema uvjetu zadatka, najstariji sin ¢e dobiti 13 puta viSe kuna od najmladeg,
pavrijedi jednadzba 13x = x + 180, tj. 12x = 180, odakle je x = 15.

Prema tome, sin koji je treci po starosti dobio je x + 90 = 15 + 90 = 105
kuna

6.3. Kako Marija oba smjera biciklom prijede za % sata, jedan smjer prijede

za % 2= % . % = % sata. Nadalje, kako Marija prijede jedan smjer biciklom i
jedan pjeSice za % sata, dijedi dajedan smjer pjeSice prijede za g — :—8L = g sata

Dakle, Marija oba smjera prijede pjeSice za 2 - g = Z sata, a to je
;60:5- 15 = 75 minuta

6.4.

A
B D C
9. 14

Neka je S geciSte simetrala kutova <ABC i <CAB. Kako je 4BSA =
125°30, dlijedi daje ¥BSD = 180° — 125°30' = 54°30' . Nadalje, iz pravoku-
tnog trokuta BDS dlijedi daje $SBD = 90° — 4BSD = 90° — 54°30 = 35°30 .
Kako je pravac BS simetralakuta <ABC zakljuCujemo daje SABC = 4BCA =
2.35°30 =71°.

Preostaje joS izraunati kut nasuprot osnovici: JCAB = 180° — 2. 71° =
180° — 142° = 38°.
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