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1 KORIJENI

Zadatak 1.

Rje3enje.

Zadatak 2.

Rje3enje.

Zadatak 3.

Rje3enje.

Zadatak 4.

Rje3enje.

| zra€unaj bez uporabe dzepnog ratunala:

1) 05.v0.04+ %\/ 144, 2) %\/1964— 1.5.v0.36;
3) g\/2.56—1.2~\/2%; 4) 2\/0.81+4~\/1.21.

1 1
1) 0.5-v0.04 + 6\/144= 05-02+ 6 12=21;

2) %\/1964— 15-v0.36= % -144+15-06=7+09=7.9;

3 ,1 3 9 3
3) Z\/2.56—1.2~ 24_1 = 2-1.6—1.2\/; = 1.2—1.25 =0.3-09=-0.6;

4) 2\/0.81+4~ v121 = %-0.9+4~ 11=2-03+44=5.

Izmedu koja se dva uzastopna cijela broja nalazi broj
1) V15; 2) \/200; 3) v0.8; 4) /9907

1) Kako je 32 = 9 < 15 < 16 = 4?, broj /15 nalazi se izmedu 3 i 4;
2) Kako je 14? = 196 < 200 < 225 = 152, broj /200 nalazi seizmedu 14 i
15; 3)Kakoje 0< 0.8 < 1,broj /0.8 nalazi seizmedu 0i 1; 4)Kako
je 312 = 961 < 990 < 1024 = 322, broj /990 nalazi seizmedu 31 i 32.

Provjeri jednakosti:

1) Va+2V/3=1+3; 2 V2-1=13-2/2;
3 2-V3=V7-4/3.

D) Va+2/3=V1+2V3+3=/(1+V32=1+3;
2)ﬁ—1:m:¢2—2ﬂ+1:\/3—2ﬂ;
92-v3=/(2- V32 = Va4 4/3+3= 7 4/3.

| zra€unaj:
1) 3/ (1-v2)2 + /(232 + / (vV3-2)2;
2) \(2V3-3v22 + /(22 - 3V3p.

) /(1 V22 +/(VZ- V37 +/(v3- 27
= \/(\/2—1)2+\/(\/§—\/§)2+\/(2—\/§)2




Zadatak 5.

Rje3enje.

Zadatak 6.

Rje3enje.

Zadatak 7.

Rje3enje.

Zadatak 8.

DRUGI | TRECI KORIJEN REALNOG BROJA

=[1-v2/+ V3-V2[+[2- V3
(zbog 1 < V2, V3> +V2i2>+/3)
=V2-1+V3-v2+2-/3=1;

2) \/(2V3-3V2)2 +/(2v2-3V3)? = |/ (3v2-2V3)2 4 /(3V3-2V2)?

=|3v2 - 2V3| +|3vV3 - 22|
=3V2-2/3+3V3-2V/2=2+ 3.

Zakojereanebrojeve x vrijedi:

1) (2x—1)2=2x—1; 2) V(X+2)2=—-x—
3) V(83—4x)2=4x—3; 4) VX2 —6x+9=3—
5) vOx2 —12x+ 16 = 3x — 4; 6) VAR —4x+1=1-2x7?
1) Moravrijediti 2x— 1> 0, tj. x > %
2) Moravrijediti —x—2 > 0,tj. x< —2;
3

3) Moravrijediti 4x —3 > 0, tj. x >

4) VX2 —6x+ 9= /(x—3)2. Moravrijediti 3—x >0, tj. x< 3;

5) VX2 — 12x+ 16 = /(3x — 4)2. Moravrijediti 3x — 4 > 0, t;.

Xz
6) VA2 —4x+ 1= /(2x— 1)2. Moravrijediti 1 —2x > 0, tj. X < %

Kolikoje:
1) VX2 —2X+1— VX +4x+4, za-2<x< 1,

2) VA2 —Ax+1— VX +2x+1, za-1<
3) VX2—6x+9 — VX2—4Ax+4 — /x2—2x+1, za 2

1
2
<X<37?

DIx) =1/(x—12—/(x+22=x—1—|x+2,za-2<x< 1je
f(X)=—x+1-x—2=-2x—1;

f(X)=v2x-12—/(x+12=2x—-1 = [x+1 = -2x+1—-x—-1
= -3X,za -1<x< E;

3 F(x)=(x—32=/(x=22=/(x-1)2= [x—3[ — [x—2| - [x— 1]
= —X+3—-X+2—X+1=-3x+6,za2<x<3.

Duljine kateta pravokutnog trokuta jednake su 11cm i 19cm. Kolika je
duljina hipotenuze?

|z Pitagorina poucka slijedi da je duljina hipotenuze pravokutnog trokuta jed-
naka drugom korijenu od zbroja kvadrata duljina kateta: ¢ = Va2 +b? =
V112 4192 = /121 + 361 = /482 ~ 21.95.

Duljine hipotenuze i jedne katete pravokutnog trokuta jednake su 27 cm i
17 cm. Kolikaje duljina druge katete?
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1 KORIJENI

RjeSenje.  Oznatimo li drugu katetu sa b, iz Pitagorina pouckadlijedi: b = /c? — a2 =
V272 — 172 = /729 — 289 = /440 ~ 20.98.

Zadatak 9. Nozi&e visine na hipotenuzu pravokutnog trokuta dijeli hipotenuzu na dva
dijeladuljina 18 cm i 8 cm. Kolikaje duljinavisine?

Rjesenje. Prigetimo se Euklidova poutka. Oznatimo li dva dijela hipotenuzesa p i q
vrijedi: v=,/pq. Tadaje v=v18-8 = V144 = 12.

Zadatak 10. Povr&inakrugaiznos 330r cm?. Koliki je opseg ovog kruga?

. o o . . P
RjeSenje. Povr&ina kruga racuna se po formuli P = r?z odakle je r = \/; =

go ~ 1/105.04 ~ 10.25cm. Sada se lako izratuna opseg kruga

T
O=2rm=644cm.

Zadatak 11. Koliko ¢te vremenatrajati slobodni pad kamencicaispustenog svisine 50 me-
tara?

Rje3enje. Slobodni pad je jednoliko ubrzano gibanje s ubrzanjem g = 9.81 m/s? i vrijedi

2 .
S— i Odatle dlijedi daje t = 1/2_52 Z—SOzx/lO.19%3.195.
2 a 9.81

Zadatak 12.  Povrdina trokuta kojem su duljine stranica jednake a, b i ¢ ratuna se po
Heronovoj formuli P = /s(s— a)(s— b)(s—c), gdje je s polovina opsega
trokuta. |zraCunaj povrsinu trokuta kojem su duljine stranicajednake
1) a=13cm, b=14cm, c=15cm;

2) a=11dm, b=13dm, c=2dm.

RjeSenje. Zadane podatke uvrstimo u Heronovu formulu za povrSinu trokute:

1) s = w — 21, P - 22l - D)2l 1A -15) =

T 11+13+2
- 2

84cm?; 2)s
0.66 dm?.

=22,P=/2222-11)(22-13)(22-2) =

Zadatak 13.  Skoksvisokelitice(engl. cliff diving) jedanje od adrenalinskih sportova. Medu
popularnijim natjecanjimau ovom sportu je i skok sa starog mosta u Mostaru.

SkaCe se svisine od 27 metara. Nainternetu nalazimo podatak da skok traje 3
sekunde te da skaka€ pri ulasku u vodu doseze brzinu od 90 km/ h. Jesu li ti
podatci vjerodostojni?



RjeSenje.

Zadatak 14.

RjeSenje.

Zadatak 15.

Rjesenje.

Zadatak 16.

RjeSenje.

Zadatak 17.

RjeSenje.

DRUGI | TRECI KORIJEN REALNOG BROJA

Ako bi to bio slobodni pad, tadabismoimali t = /25S ~235s.
Takoder je v? = 2gs padijedi v = 23 m/s = 82.8 km/h.

U meteorologiji se rabe baloni kako bi se pratile razne pojave u troposferi.
Takvi baloni uzdizu se do visine od 30 km. Koliki je polumjer kruznice kojaje
granica podrucjakoje “ pokriva’ jedan takav balon s visine 25 km?

Koristimo formulu d ~ 3.856vh pri &emu je h visina izraZena u metri-
ma, a d polumjer trazene kruznice izrazen u kilometrima. Vrijedi d =~

3.8561/25000 ~ 609.69.

Prvakozmickabrzinaje brzinakojom se gibasatelit po kruznoj stazi oko nekog
nebeskog tijela. Ratuna se po formuli v = ,/G%n, gdjeje G gravitacijska
konstanta, m masa tijela oko kojeg se satelit giba, r polumjer kruzne staze.
ZaZemljuje G = 6.67- 10~ 11T<m m=6-10* kg te r = 6400 km. Prva

kozmickabrzinazaZemljuiznosi priblizno 7.91 km/ s. Provjeri ovaj podatak.

Prije nego uvrstimo podatke u formulu iskoristimo N = kng i m =
. 6.67-10" 1 kg-s2-10°km3kg~2- 6- 10** kg
-9 1em3 _
107 km?. Sadjev_\/ 6200 K™

B \/ 40.02 - 10* km?s—2

= v/62.53km2s2 = 7. : :
5400 62.53 km?s 7.91km/s. Dakle, podatak

je tocan.

Provjeri i obrazlozi:

1) ¥1331=11; 2) ¥512=18;

y—— /125 5.
3 VOIS =3: Y V216 " &’
5) ¢0.001=0.1; 6) v/3375=15

1) V1331 = V113 =11; 2) ¥512= & =8;

1 125 5\35
3 = 3 3 — = — 3 _— = 3 — —
3 Y01B5= V05 =05=2; 4 {0 ,/(6) >

5) J0.001= J0.13=0.1; 6) v/3.375= V15 = 15.

Uz uporabu tablice trecih potencija odredi

1) J729; 2) /8000; 3 ¢ 275
1 3

4) 0 0oL 5) ¥1.728.

1) V729=9; 2) V8000=20; 3) {/1oc =z

1.1



1

KORIJENI

Zadatak 18.

RjeSenje.

Zadatak 19.

RjeSenje.

Zadatak 20.

Rje3enje.

Zadatak 21.

Rje3enje.

Zadatak 22.

1 p—

5001 = ¥/1000 = 10; 5) v1.728=1.2.

) 3

Izmedu koja se dva uzastopna cijela broja nalazi broj
1) ¥25; 2) ¥250; 3) ¥2500.

1) 2< V25 < 3jerje 8 < 25 < 27;
2) 6 < ¥250 < 7 jer je 216 < 250 < 343;
3) 13 < Y2500 < 14 jer je 2197 < 2500 < 2744.

| zraCungj:
1) =27+ ¥27; 2) ¥Y—216— J—343;
J729

3) J0.001- ¥—0.125; 4) ———n—.

) ) ¥—1331
1) ¥=27+ ¥27=-3+3=0;
2) /216 v/—343=—6—(-7)=—-6+7=1;
3) J0.001- ¥—0.125=0.1-(—0.5) = —0.05;
2 V729 9

¥-1331 11

| zra€unaj vrijednost brojevnog izraza

{Q’/z-\/&Jr\/z-\S/&

zax=2.

Za x = 2 vrijednost brojevnogizraza v/2 - v8x-+ /2 - J/4x jednakaje 4 jer
je V2. V8 2+V2 V4 2=2 V16+V2 - IB8=24+V2 2=
V8+VA=2+2=4.

|zratung vrijednost brojevnog izraza

V3 Yok {/9. V3

zax=3.

Za x = 3 vrijednost brojevnog izraza v/3- J9x — v/9-v/3x iznosi O jer
jev3.99-3-39./3.3=13-927-¥9./9=/3.3-39.3=
V99— ¥27=3-3=0.

IzraCungj vrijednost brojevnog izraza

{01 VOIx + \Jo.01. ¥10x

zax=0.1.



RjeSenje.

Zadatak 23.

RjeSenje.

Zadatak 24.

Rje3enje.

Zadatak 25.

RjeSenje.

Zadatak 26.

RjeSenje.

Zadatak 27.

RjeSenje.

DRUGI | TRECI KORIJEN REALNOG BROJA 1 ' 2

Za x = 0.1 vrijednost brojevnog izraza \3/ 0.01-/0.1x + 1/0.01- ¥/10x
iznos 0.2 jer je ¥/0.01-v0.1-0.1+ 1/0.01- ¥10-0.1 = J0.01-0.1 +
V/0.01-1= ¢0.001+0.01=0.1+01=0.2.

Obujam kugle Ciji je polumjer jednak R ratuna se po formuli V = gRe’n.

Gustotazlataje 19.3 g/ cm3. Ako je masazlatne kuglice 10 g, koliki jenjezin
polumjer?

Slijedi R= ,3/ % ~ v/0.12 ~ 0.5 cm. Polumjer kugliceiznosi 5 mm.

Stotinu olovnih kuglica promjera 1 mm pretopimo i oblikujemo u jednu vetu
kuglu. Koliki je polumjer te vete kugle?

Obujam jednekugliceiznos V; = ngn = g-n mm? . Kad se pretopi stotinu

takvih kuglica, obujam vete kugle jednak je V = 100- V; = 100- g - mme.,
Dakle, 100 - g = gR%, odakle je R® = 100 mm3 tj. R = /100 =
4.64 mm.

Ako je povrénajedne strane kocke 20 cm?, koliki je obujam kocke?

1z a® = 20 cm? dijedi daje a = /20 ~ 4.4721cm, tj. V = a® = 4.47218 =
89.44cm.

Ako je obujam kocke 20 cm?®, koliko je njezino oploge?

Iz a= vV dijedi a= /20 = 2.7144 cm, odnosno oplogeje O = 6-a% =
6-2.71447 ~ 44.21 cm?.

Sve strane trostrane piramide sukladni su jednakostranicni trokuti. Obujam V

V2

takve piramide jednak je V = a® gdjeje a duljinanjezinabrida. Ako je

12
obujam piramide 1 dm?, kolika je duljina njezinabrida?
. , o V2,
Uvrstimo 1 dm® u formulu za obujam piramide, dobivamo 1 = & od-

nosno a® = 6v/2 paje a= v/6v2 ~ 2.04 dm.



1 KORIJENI

Zadatak 1.

RjeSenje.

Zadatak 2.

RjeSenje.

Zadatak 3.

Rje3enje.

Zadatak 4.

Rje3enje.

Zadatak 5.

RjeSenje.

Pojednostavni:

1) 2v2+3v2; 2) 43+ 5V3;

3) 10+ v/10; 4) 5,5 4/5;

5 4/3-13-3/3; 6) V5 VT7+4/5-6V7.

1) 5v2; 2)9v3; 3)2v10; 4) V5, 5 0; 6)5/56-7V7.

| zraCungj:
1) 144+ 81; 2) /7(32-25);
3) V13 —12%; 4) /(10+14)-(11+13).

1) V144181 = /225 = 15; 2 J7(32-25) = V77 =7,
3) V132 - 122 = /(13- 12)(13+ 12) = V1-25=5;
4) \/(10+14)- (11+13) = V25 25 = 25.

| zraCungj:
1) ,/2;11; 2) 1/0.09;
3) Vv4.41; 4) 1/81000000.

1)2; 2)03; 3)21; 4)9000.

IzraCungj i obrazlozi:

1) V10%; 2) V108,
3) V10°%; 4) /—10%;
5) 1/(—10)*.

1) 10*; 2)10°%; 3)1 (jerje 10°=1); 4)nijeredanbroj; 5) 10°.
Unutar kojeg seintervala, €iji surubovi dvasusiednacijelabroja, nalaze sljedeti
brojevi:

1) V22, 2) V155; 3) V0.9; 4) /9097

1) [4,5] jerje 16 < 22 < 25; 2) [3,4] jerje 9< 15.5< 16;
3) [0,1] jerje0<09< 1; 4) [30,31] jer je 900 < 909 < 961.



RACUNANJE S KORIJENIMA 1 ' 2

Zadatak 6. Primjenjujuci pravilazaratunanje s korijenima, izracungj:

1) V14 /56; 2) V60 v/135;
3) +/0.1-+/1000; 4) \/ﬁ\/g

5 \/g'\/g; 6) v0.9-104.

Rjesenje. 1) V14 /56 = /14-56 = /784 =
2) v/60- /135 = /60 - 135 = /8100 = 90;
3) v/0.1-+/1000 = +/0.1- 1000 = /100 = 10;

1 1 75 25
4)\/%,/5_,/75-5_,/5_,/3_—
9 3 /I3 [3 13 [1 1

V65 Vea Ves 64 \Vea 8’

6) v/0.9- /0.4 =/0.9-0.4=+0.36=0.6.

Zadatak 7. Primjenjujuci pravila zaratunanje s korijenima, izratungj:

1) v20:/125; 2) V/48:/108;
3) V1.62:/45 4) 42 >
5) \/7 \/7 6) 1/0.18:10.32.
Rjegenje. 1)@:@:¢20:125:¢4:25:2:5:§;
2

2) V48:/108 = \/48:108 = v4:9 = 2:3=3;
3) V162:V45=+162:45=162:450=+9:25=3:5= g;

4)\/_@ \/42 o \/42—_\/m V144 = 12;

/26 /13 26 13 26 56
5 — === == =16 =14,
) 7 56 \/ 7 56 7 13

6) v/0.18: v/0.32 = 1/0.18:0.32 = 1/0.5625 = 0.75.

Zadatak 8.  lzratuna:
1) /1092 — 602 2) /1532 — 722 3) /1607 — 962.

Rjesenje. 1) v/1092 — 607 — /(109 — 60)(109 + 60) = /49- 169 = /49 - /169 —

7-13=091;
2) /1532 — 722 = /(153 — 72)(153 + 72) = /81225 = /81 - /225 =
9.15 = 135;
3) V1602 — 962 = /(160 — 96)(160 + 96) = /64 - 256 = /64 - /256 =
8- 16 = 128.



1 KORIJENI

Zadatak 9. Primjenjujuci pravila zaratunanje s korijenima, izracungj:

1) Y100 10; 2 VI VI8,
3 901 027 9 {27

I s {25

Rjesenje. 1) <100 ¥10 = ¢/100- 10 = ¢1ooo 10;
2) ¥12. Y18 = ¥12-18 = ¥216 =
3) Y0.1- ¥0.27 = J0.1-027 = \3/002720.3;

9
S
5 3/ L / 11
625 625 25 15 15625 25°

Zadatak 10. Primjenjujuci pravila zaratunanje s korijenima, izratunaj:

1) J40: V/625; 2) V/88: V297,
3) V192: J375; 4) Y1.25: J0.01;

1

3 .3/ L

5) V/100: {/ ;.
2,

RieSenje. 1) V40: /625 = V40 625 = /8 125 = \/é:mzz:szs
2) v/88: J297 = ¥88:297 = v/8:27=v8: V27=2:3=
3) ¥192: V375 = ¥192: 375 = /64 125 = 4 5_:—31
4) ¥1.25: J0.01= \/1.25- 001= V125=5
5)\37@:?/7 3/100: 1 = J/100- 10 = /1000 = 10.

OOII\.)

Zadatak 11. Izrac“:unaj:
1) (V3-1)2(4+2V3); 2) (3+2v2)(1-V2)?;
3) (V3+V5)*(4— V15).

1) (V3—-1)2(4+2V3) = (4—2V3)(4+2V3) =16 - 12 = 4;
2) (342v2)(1-v2)?=(342V2)(3—-2/2)=9-8=1;
(

(
3) (v3+V5)%(4 - /15) = (8 + 2V/15)(4 — V/15) = 2(4+ V/15)(4 — /15)
= 2(16 — 15) = 2.

RjeSenje.

Zadatak 12.  Provedi kvadriranja:
) 1+ 93 2) (Va2
) (V2+ 927

10



RACUNANJE S KORIJENIMA 1 . 3

Rjesenje. 1) (1+ ¥3)2=1+2¥3+ I9;
2) (Va— V22 = 16— 28+ VA= -4+ V16 + V4,
3 (V2+ 922 =2+2V292+ V4.

Zadatak 13.  Provedi djedetakubiranjadvoclanih izraza:
1) (vV2-v3)°; 2 (V5+ I5)°;
3) (Va-¥12)’.

Resenje. 1) (vV2-v3)' = V& +3- (V2 vV3+3-v2- (vV3° + (V3)® =

V8+3V12 + 318+ /27;
2) (VB+ 5" = (VB +3- (vB) ¥B+3-v5 (I5) + (¥5) =
V1254 1595+ 35725+ 5;

3) (V4— V12)° = (V4)® — 3. (V4)?- V12+3- V4 (V122 — (V12)® =
4-3Y16-12+3¥4 144 — 12 = —8 — 3192 + 37/576.

Zadatak 14.  lzratung:
1) (VI0-1)-(vV10+1); 2) 3-V3)-(3+V3);
3) (5v2—2V5) - (5v/2+2V5).

Riggenje. 1) (VI0— 1) (VI0+1) = (VI0) —12=10—1=09;
2)(3-v3) - 3+v3) =3 (V3 =9-3=6;
3) (5v2 - 2V5) - (5v/2+2V5) = (5v/2)? — (252 = 25.2—- 4.5 =
50 — 20 = 30.

Zadatak 15.  lzratung:
1) (1-V2) 1+ 2+ 4,
2) (V7+V3)- (V49— V21+ ¥9);
3) (2965-3%2)- (4325 + 6910+ 9Y4);
4) (Y10+1)-(¥100— V10 + 1).
3

RjeSenje. %) (12— §F2%~(1+ V2+ 38y = (1-32)-(2+921+(32)) = 13- (I2)" =
2) (V7+ ¥3)«(49— 921+ 99) = (¥7+ 93)- (7= ¥7-3+(¥3)") =
7+ (33’ =7+3=10;

3) (2V5-3V2) (4¥25+ 6310+ 9V4) = (2¥/5-3V2) - ((2¥/5)2+2V5-
3Y2+4 (392)2) = (295)° — (3922 =8-5—-27-2=40— 54 = —14;
4) (Y10+1)- (Y100 — Y10+ 1) = (¥10)*+ 13 =10+ 1 = 11.

11



1 KORIJENI

Iracionalne jednadzbe

Zadatak 1.

RjeSenje.

Zadatak 2.

RjeSenje.

12

Dokazi da djedete jednadZbe nemaju rjedenja u skupu realnih brojeva:

1) VA—X—/X—6=2; 2) V2x+ 3+ /x+3=0;
3) VX—3—VX+9=+vX—-2; 4) X+ VX+9=2.

1) Ne postoji realan broj x za koji jeistovremeno 4 —x > 0i x—6 > 0
odnosno x < 4 i x> 6.

2) Zbroj dvaju nenegativnih brojevajednak je nuli ako i samo ako su istodobno
obajednakanuli. Noto v/2x+ 3 i v/X+ 3 nisu ni zakoji realni broj x.
J)lzsustava x > 3, x > —9i x > 2 dijedi x > 3. Alizax > 3 je
VX—3—-vX+9<0.

4) Kad bi danajednadzbaimalarjesenja, bio bi tobroj x, x> 0. Nozax > 0
je VX -+ v/X+ 9 > 3. Stogajednadzba nemarjeSenja.

RijesS jednadzbe:
1) 8-2y/2x+3=6; 2) 11-3Vx+3=2;
3 3—-VX+1=1; 4) VTx+1=2/x+4;
5 v3x+ 19— /Bx—1=0; 6) V4—9x2 =+/2-3x.
1) 8-2V2x+3=6
4-\/2x+3=3
V2x+3=1
2x+3=1
2X= -2
X= -1

Provjerom potvrdujemodaje x = —1 uistinu rjeSenje jednadzbe.

2) 11-3Vx+3=2
3VXx+3=9
VXx+3=3
Xx+3=9
X = 6;
Provjerom potvrdujemo daje x = 6 uistinu rjeSenje jednadzbe.
3) 3-V3x+1=1
VaX+1=2
X+1=4
3xX=3
X =1,
Provjerom potvrdujemo daje x = 1 uistinu rjeSenje jednadzbe.



IRACIONALNE JEDNADZBE

4 VIx+1=2Vx+4
X+ 1=4(x+4)
IX+1=4x+ 16
3x =15
X =5;
Provjerom potvrdujemo daje x = 5 uistinu rjeSenje jednadzbe.

5) v3x+19—v5x—1=0
V3x+19=+vBx—1
3X+19=>5x—1

2x= 20
x =10;
Provjerom potvrdujemo daje x = 10 uistinu rjeSenje jednadzbe.
6) Va4—92 =+/2—-3x

49 =2-—3x
(2-3)(2+3x)—(2—3x)=0
(2-3x)(1+3x) =0

o2 o L
1= 37 2 31
Provjerom potvrdujemo dasu x; = g i Xp = f% uistinu rjeSenjajednadzbe.
Zadatak 3. Rijes jednadzbe:
1) V/3++vx—-3=2; 2) V2—V2x—-1=1;
3) VTI—vVx+1=2; 4) \/3—\/2+\/3x+1:1.
RjeSenje.
Jesen) 1) 3+VvVx—-3=2
3+vx—-3=4
Vx—3=1
x—3=1
X=4

Provjerom potvrdujemo daje x = 4 uistinu rjeSenje jednadzbe.
2 J2-vVx-1=1
2-V2x-1=1
Vx—1=1
2x—1=1
x=1;

1.3
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1 KORIJENI

Provjerom potvrdujemo daje x = 1 uistinu rjeSenje jednadzbe.

3) T—Vx+1=2
7T—-Vx+1=4
X+1=3

Xx+1=9

X=28;

Provjerom potvrdujemo daje x = 8 uistinu rjeSenje jednadzbe.

oo

i

1

24+ v3x+1=1
\V24+V3X+1=2
2+V3X+1=4
VIX+1=2
X+1=4

X=1;

Provjerom potvrdujemo daje x = 1 uistinu rjeSenje jednadzbe.

Zadatak 4.  Rijes jednadzbe:
x—1  Jx-1 ﬁ(— 1
2 ﬁ<+1‘44r 2 x—1 * VX+1°
RjeSenje. 1
/e ) X1 VR-1_, VR-1
VX+1 X-1 2
ﬁ—1:4+%
2/X—2=8+x—-1
VX=9
X = 81;
Provjerom potvrdujemo daje x = 81 uistinu rjeSenje jednadzbe.
2
) vx_L, 1 vx-1
Xx—1 VX+1 (X —
vX=1__ Vx-1
x—1 x—1
YX=1
x—1
2(VXx—1)=x-1
2VX—2=x—1
2VX=x+1

14




IRACIONALNE JEDNADZBE

Ax =%+ 2x+ 1

XX —2x+1=0
(x—1)2=0
X=1;

Za x = 1 razlomak

X1
1
Zadatak 5.  Rijes jednadzbe:
1) VB+x-vV6—x=X;
3) VBx—6-1/5x+6=8;
5) V3X—2-X+2=x+2.
RSl 1) G R —x
V36— X2 =X
36 — X% =%
x? =18
x =118
x=3V2;

3) VBXx—6-V5x+6=8

\V/25x2 — 36 =8
25x° — 36 = 64
25x% = 100

X =4

X =2
V3X—2-VX+2=x+2
(BXx—2)(x+2) =x+2

AC+Ax—4 =X+ 4Ax+ 4

2% =8

X =4

X=2.

5)

nije definiran, pajednadzba nemarjesenja.

2) V2X+3-/2x—3=4;
4) V2X+3-v2X—1=2X;

2) V2X+3-VX—3=4

Va2 —9=4
42 — 9 =16

4% = 25

, 25

4

x= 2.

>

4) V2x+3-vV2x—1=2x
(2x+3)(2x— 1) = 2x

42 4 4x — 3 = 4%?

4x = 3
-
=

Provjerom potvrdujemo da su sva dobivena rjeSenja uistinu rjedenja zadanih

jednadzbi.

Zadatak 6.  Rijes jednadzbe:

1) VX+1-vV5—x=vVXx+3-V4—x;
2) V3x—1-V4x+3=/2X+3-+/6x—5;
3 VX+1-VX+3=yx+2 Vx+4.

1.3
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1 KORIJENI

Riesenje. 1) Vx+1-vV5—x=VX+3-V4-x
(x+1)(5-—x) = (x+3)(4—X)
—X +Ax+5=—x"+ X+ 12

X=7
N
=3

2) V3x—1-V4x+3=+v2x+3-v/6x—5
(3x — 1)(4x + 3) = (2x 4 3)(6X — 5)
125% 4+ 5x — 3 =12x° + 8x — 15
—3x==12
X=4;
3) VX+1 - VX+3=VX+2-Vx+4
(X+1)(x+3) = (x+2)(x+4)
X2+ 4x+3=x2+6x+8

2x= -5
x= -2
=3
Uvr&tavanjem sevidi da x = 72 nije rjeSenje. Jednadzba nema rjeSenja.
Zadatak 7. 1) v2x+5=x+1; 2) 2Vx+5=x+2;
3 x—2=V4+2x—x?; 4) V22 —3x+1=x+1.

RjeSenje. 1) V2x+5=x+1
X+ 5=x>+2x+1
X —4=0
(x—2)(x+2)=0
X==+2
Za x = —2 izraz pod korjenom je negativan pa x = —2 nijerjeSenje, X = 2
jest rjeSenje jednadzbe.
2 2VXx+5=x+2
AX +20 = X2 4 4x+ 4
x* =16
X = +£4;
Uvrstavanjem dobijemo dajerjeSenje x = 4.
3) Xx—2=1/44+2x—x
X2 —AX+ 4 =44 2x— X
2% —6x=0
2X(x—3) =0;

16



Zadatak 8.

RjeSenje.

IRACIONALNE JEDNADZBE 1 . 3

Za x = 0 lijevastranajednadzbeje negativna, adesnapozitivna, pa x = 0 nije
riedenje jednadzbe. RjeSenjeje x = 3.
4 V2@ —3x+1=x+1
2% —3X+1=x+2x+1
X2 —5x=0
X(x—5) =0;
Rjesenjeje x =0 ili x = 5, &0 se provjeri uvrstavanjem.

Rijesi jednadzbe:

1) VX+54++v5-x=4; 2) V3x+1+ /16— 3x=5;
3) VXx—4+3-x=1; 4) VX+5—-x—3=2;

5) V2x—1++v2x~6=75; 6) VX+1+v2x=3x+1.

1) VX+5+v/5—x=4 uvjet: x> -5 x<5
VX+5=4-v5-x /?
X+5=16—-8V5—-x+5-x
8v5— x = 16 — 2x
4/5-x=8-x /?

16(5 — x) = 64 — 16x + X
80 — 16x = 64 — 16x + X°
X2 =16
RjeSenjajednadzbesu x = —4 i x=4.

. 1
2) V3X+1++116—-3x=5 wjet x> -z, X<

5—-v3x+1=16—3x
25— 10v/3x+ 1+ 3x+1=16 — 3x
6X + 10 = 10v/3x + 1
3x+5="5V3x+1
9x? + 30x + 25 = 75x + 25
9x%> — 45x =0
MX(x=5)=0
X = 0i x=5 surjeSenjazadane jednadzbe.

3) VX—4++/3-x=1
uvjet: x—4>0,3—-x>0
X=>4 x<3
JednadZba nemarjesenja.

17



1 KORIJENI

4) VX+5—vx—3=2 uvjet: x> -5 x>3
VX+5=2+Vx-3 /2
X+5=4+4/Xx—3+x—3

5-44+3=4/x-3
4=4Vx—-3/ :4
1=vx-3 /?
1=x-3
X=4
X = 4 jerjesenje zadane jednadzbe.

5) V2X—1+V2x—6=5 uvjet: x>

Vx—1=5-v2x—6 /?
2X—1=25-10V/2x—6+2x—6
10V/2x—6=25+1—-6
10v/2x—6=20/ : 10
Vx-6=2 /?
2X—6=4
2x=4+6=10
Xx=5
X = 5 jerjesenje zadane jednadzbe.

1
-, X=3
27

6) VXF 14+ V2x=Vax+1 /? wijet: x> -1,
X+ 1+ 2¢/(x+ 1)(2¢) + 2x = 3x + 2V/3x + 1
2y/2x(x+ 1) = 2v/3x /?
2X(x+ 1) = 3x
2 4+2x—3x=0
2% =x=0
X(2x—1) =0

:O = —
X , X 5

X=0ix= :_ZL su rjeSenja zadane jednadzbe.

Zadatak 9.  Rijes jednadzbe:
1) VX + 1+ VAX+2=8x+ V2x+ 3;
2) V3x+2—V2x=2x+3-3—1;
3) VAX—1—VX+1l=v2XF+1—yV2x—1.

18



RjeSenje.

Zadatak 10.

RjeSenje.

IRACIONALNE JEDNADZBE

1) VX + 1+ VAX+ 2 = V8x+ V2X + 3
10x 4 3+ 2v6x+ 1vV4x + 2 = 10x + 2V8xv/2x+ 3+ 3
VBX+ 1vV4x + 2 = V8xv/2x + 3
24x% 4 16X + 2 = 16x° + 24x
8 —8x+2=0
42 —4x+1=0

(2x-1)2%=0
«- L
=5
Uvr&tavanjem utvrdujemo daje x = % uistinu rjeSenje jednadzbe.
2) VX + 2 - V2x=V2x+3- V31

X+ 2—-2y/(X+2)2X+2X=2X+3 - 2V2X+ 3y -1+ 3x -1
V(X +2)2x = v2x+ 3v3x — 1
6x2 4 4x = 6x% + 7x — 3

3X=3

x=1,
Uvr&tavanjem utvrdujemo daje x = 1 uistinu rjeSenje jednadzbe.
3) VAX—1-VX+1=v2x+1—v2x—1

X—1—-2V3X— 1VX+1+Xx+1=2x+1-2V2X+1vV2X—1+2x—1
VX —1VXx+1=v2x+1V2x -1
I —2X—1=43—-1
X +2x=0
X(x+2)=0

Mogucarjesenjasu x = 0 i x = 2. UvrStavanjem dobijemo da je jedino
rjesenje x = 2.

Rijesi jednadzbe:

1) V6+Vx+1=1;

2) Vx+1+ VX 1=X%3;
3) V25+ V2 +3=3;

& 1+ 9@+ 7=3.

1
V' Yepvxiiz1 pf
6+vx+1=1
VX+1=1-6
VX+1= -5

Drugi korijen ne moZe biti negativan broj pa ova jednadZba nema rjeSenja.

1.3
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KORIJENI

20

2 xr1r ¥ I= VK3 /?

X+14+92X—1=x+3

Vx—1=2 J3
2x-1=8
2x=9
x=2.
>

Uvrstavanjem utvrdujemo daje x = g uistinu rjeSenje jednadzbe.

9 Ysiyeiz=z p
25+ /X2 +3=27

Ve+3=2 )2
X¥+3=4
XX =1
Xx==1

JednadzbaimadvarjeSsenjas x = —1 i x = 1 (provjerimo uvrstavanjem).

K T+Yer7=3 )

T+ V2 +T7=9
Ser1=2 3
XX +7=8

X2 =1,
X==+1

JednadzbaimadvarjeSsenjas x = —1 i x = 1 (provjerimo uvrstavanjem).





