1 Korijeni 1 potencije



1 KORIJENI I POTENCIJE

Zadatak 1.

RjeSenje.

Zadatak 2.

RjeSenje.

Zadatak 3.

RjeSenje.

Zadatak 4.

Kolikoje:

1 1 16 %
1) 493; 2) —0.09}: 3) (—) ;

25
1) 492 = \/49=17; 2) —0.09z = —/0.09 = —0.3;

1
16\ 2 16 4
3 (2_5> ~\25 75

4) (—144)2?

4) (—144)% nemarealnih rjeSenja.

| zraCungj:

pia a9l e (%)
5) 164 6) —16%; 7) (8715) 8) (-256)% .
1) 274 = —¥27=-3; 2 (%) =3 %:%;

6) —167 = — /16 = —2;

25 625
| zraCungj:
1, 1, 1, 1 e‘ls_
b 2 (b Y 4 (g)
5) 2i; 6) 3%; 7) (—10)3: 8) 16%.

1) —325 = — B2 =-2; 2) (=325 =9—32=-2;
1 il
3 43t = V2a3=3; 4) () = Vea-2
5) 2i = ¢2=1.189207; 6) 3% = /3 = 1.44225;
7) (—10)3 = Y—10= — ¥10 = 2.154435; 8) 165 = v/16 = 1.741101.

I zraCungj:
1) V16: 2 VI8 Y Yo 4 V3
5) v—32; 6) i‘/g : 7) J64; 8) ¢/—343.
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Rjgenje. 1) v16=12; 2) /=16 nemarednihrjesenja; 3) { —12—275 = —g;
5 : 5 a5 . 4/16 2
7) Y64=2; 8) J—343=-7.
Zadatak 5.  Rijes u skupu realnih brojevajednadzbe:
1) x® = 125; 2) 8¢ =27; 3) 16x* —1=0;
4) 81x* —256=0; 5) x5 = 16; 6) 3x* = 25.
_— . s _ 5[27 3
RjeSenje. 1) xX* =125, x= V125, x=5; 2) 83 =27, x= 5 %= 3

3) 16x* —1=0, 16)(4:1,x4:i,x:14/1—16,x1:},x2:—%;

16 2
256 256 4 4
4)81x4—256_0,81x4_256,x4_ﬁ,x_ T3 =3
5) x® =16, x = v/16, x = 1.741101;
6) 3x* =25, X = ? X = ,‘V%, X1 = 1.699044, x, = —1.699044.

Zadatak 6. Podrugje koje promatramo mikroskopom ima povréinu od 3-10~° m?. Na
stakal cu se nalazi okrugao predmet promatranjakoji pokrivaotprilike Cetvrtinu
povraine. Koliki je njegov promjer?

RjeSenje.  lzrazimo povr&inu u centimetrimakvadratnim, 3-10°m? = 3-10"1cm? =
0.3cm?. Ako predmet promatranja prekriva % povrsine, tad je povrSinatog

1 3 . . - .
predmeta 7 0.3= 0 cm? . Predmet je okrugao pa se njegovaporvanaratu-

. . . 3
naformulom P = r?z pri ¢emuje r polumjer predmeta. Dakle, 0= r’m,

3 / 3
2 i ~ 0. i mi mat-
odnosno r< = 20m " Dobivamo r 207 0.1545 pa je promjer promat
ranog tijela 2 - 0.1545 = 0.309 cm.

Zadatak 7. Geometrijska sredina n pozitivnih brojeva a; ,. . ., a, definirase formulom
G=Va-a- ... -a,

|zraCunaj_sredinu sljedetih brojevai usporedi je s aritmetickom sredinom istih
brojeva. Sto uocavas?

1) 8,9;

2) 8,8,9,9;

3) 1,2,3,4,5,100;

4) 13.1,13.4,13.2,13.8,13.3,12.9, 13.6.

RjeSenje.  Aritmeticka sredina n pozitivnih brojeva a;,..., a, definira se formulom
a+ax+...,+a . . . . .
A= . UvrStavanjem zadanih brojeva dobivamo:
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Zadatak 8.

Rje3enje.

Zadatak 9.

RjeSenje.

1) G = V72 ~ 8485, A = 1—27 = 85; 2) G = /5184 ~ 8.485,

A= = 8.5; 3) G = V12000 ~ 4.785, A = % = 19.167;

4) G~ 13.326, A = 13.329.
Usvim primjerima aritmeticka sredina je veta od geometrijske.

s R

Formulom v = 6.5p% izraZzava se ovisnost brzine brodau ¢vorovimao snazi p
brodskog motora u konjskim snagama (1 ¢vor = 1.15 mi/h = 1.85 km/h).

1) Kolikom se brzinom krece brod ¢iji motor ima snagu od 600 KS?
2) Ako se snaga motora udvostruci, kojom ¢e se brzinom kretati brod?

3) BrzinaTitanikapri udaru o santu bilaje 18.5 ¢v. Kolikom su snagom prije
iskljucenjaradili motori?

1) v=6.5-6007 = 6.5 2.4939 = 16.21 &v;
2) v=165-(2-600)7 = 6.5- 12007 = 6.5-2.75 = 17.9 &v;
, 185

3 pt = o = 2846, p=1513KS

FloraMalezije jednaje od najraznovrsnijih na Zemlji. Dvije tre€ine kopnene
povr&ine pokriveno je Sumama s oko 2000 razli€itih vrsta stabala. Na jednom
hektaru moze se pronati i do 240 razlicitih vrsta. Vidi na poveznici
https://en.wikipedia.org/wiki/List_of plants_of Malaysia.
ProsieCan broj vrsta drveta u podru€ju povrSine P (u kvadratnim miljama)
moze se prikazati formulom

N = 435P3

kojaje dobraaproksimacija za podrucja umjerene velicine (par desetaka kvad-
ratnih milja).

Odredi o¢ekivani broj vrstadrveéau podrugju povrsine 50 km?.

Kako bismo mogli iskoristiti formulu, potrebno je kvadratne kilometre pre-

tvoriti u kvadratne milje.  Vrijedi: 1kvadratnamilja = 2.59kn? pa je

50 km? = 25—29 = 19.31 kvadratnih milja. Sadaratunamo

N = 435.19.31% ~ 435 2.096 = 911.82.
Ocekivan broj vrstadrvetaje 912.



POTENCIJE S RACIONALNIM EKSPONENTOM l ' 2

Potencije s racionalnim eksponentom

Zadatak 1.  Zapi§ u obliku potencije:

1) Va; 2) V2r; 3) \/il_o;
1 4
4) J16; 5) —=—: 6) v0.01%;
) ) 75 )
1
7) vaZ —p?; 8) ——.
) Va ) =
Rigsenje. 1) VA= v2=12%; 2) ¥27= V33 =3%;
1 . s
3) — =(V10) 1=10"%; 4) Y16= 2% =2%.
Zadatak 2. Zapisi u obliku korijena sljedete potencije:
2 . 1\?
1) 3%; 2) 8i; 3 (3)
4) 25702 5) 0.1°%; 6) ! —
a—b) :
7) (a2+b2)z; 8) (a4+b4)"‘.

Resnje. 1) VF=§9; 2 V&= 512, 3)\/2; 2 (2_1)":42_1;

5) 102 = /10; 6) (a—b)i = Ja—b; 7) /(@ +0?)3; 8) Val+bi.

Zadatak 3.  Izmedu koja se dva uzastopna cijela broja nalaze sljedeti brojevi:

_E_

1. 3. } _01-159
1) 1005; 2)8f; 3) ( 2) 4) —0.17157
Rieenje. 1) 4i5. 20415 3)2i3:; 4)-32i 31.

Zadatak 4.  lzratung:

1 -05
—1 15. —2. .
1) 16~} —0.25!5; 2) 0.0083 (—25) :
15 1,05 2
—15, 0 = -3
3) 0.04 ( 125) , 4) ( 9) +0.027°%.
1 NN 1 /1N 101 1
65 i —G — 1.5 = _ = — = — — — = — — = —
Rjesenje. 1) 16 0.25 16 (4) 2 (2) 2 8" 8

2) 0.008 % (2—15)_0'5 —(0.2)°3%. (i)_% = (1>_2~\/ﬁ = 25.5= 125;
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Zadatak 5.

RjeSenje.

Zadatak 6.

RjeSenje.

1% 1\?
-15.(_— = =3.( = =
300415 ()" =02 <5> (

1,05 1,1 1 /10\? 1 100 4
4) (§> +0.027-3 = (é) +032= 3+ (—) A5+ ¢ U5

|zratung:

1) 167%% + (%1)_%; 2) 0.001 % +0.017%;
3) 0-25‘%'(1—16)_0'? 4) (%)%-(0.81)—05;
5) 160-5+(%)_0‘7? 6) (%)_%71.44*%.

_1 i

2) 0.001° % +0.017% = 10~*(-%) + 1072(~3) = 10+ 10 = 20;

. 1\ 05 1\ 2 1\ 3
-3 (L _o05-3.(2 _ (L) 92_93.92_ 95 _ 5.
3) 0.257: (16) 0.5 (2> (2) 20 =2°.20=2>=32;
2

1\~ o (1) ., ., 10 4 4
4) <8> (0.81) _(2> (091 =2 5 =5 =4g;
1\-075
05 1 _ 2
5) 16 +(16) 22 4
2
3

N

27\ 1 3 5 4 5 7
2 (3) 1"‘42—(5 6976 18
Potencirg) zadaneizraze:
1 (X%er%)Z; 2) (x%-y%)z; 3) (a‘%Jrza)Z;
4) (a—1+b2 2; 5) (x—%+x%)2, 6) (x+xz+1>2,
7) (x*%Jrl x%>2; 8) (1+x%+x%)2, 9) (Xé,f;)
) Xk 2xiye £y, 2) xE - 26yS 4yE 3 At dar 4 4a

4) a2+2a 12 +b*; B)xL4+x+2; 6)x+x+1+23242x+2xE;
) x e Xx4+2¢74+2x2+3; 8) 14X+ X+ 2% + 2x3 + 23/4;
9) x—3x3 +3x 3 —x L,
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Zadatak 7.

RjeSenje.

Zadatak 8.

RjeSenje.

Zadatak 9.

RjeSenje.

Pojednostavni sljedete algebarske izraze:

1 1
X2 — X2

1
. i G
DT ? i)
Xi —yi
1 1 101 11
Xyz — X2y Xay2 + X2ya
3 —/——— T oI T T
X—y Xz 4 2Xiyi 4 y2
1 18X
1)x%x%7§\/)_(_ VX 1-x
-3 i1 14X 14X
X2 + X2
_ X AN
IR
1 1 1 1y, 1 1 1 1
g Xoy: Xyl x4y
2~ 2 - 1 1
Xi —yrlt) Xi —yi X —ya
1 1 11,01 1 101
3) Xy2 — X2y b X2y? (X2 7y2) _ X2y?
Xy (X -yh)(xE+yE) X2ty
11 11 11,1 1 11
X3y? 4 X2yi Xaya(ya + X3) Xayi
K I e R Rt A S
yi+y (Xuyz y

Li (34279

Gy

Izrakungj (371-272)~

1 1\t 12
. (a—1 —2-1_ (=, = —
12; (37 +279) —(3+4> 5"

@t2te

Kolikoje:

D (9t+@vaE)- (9t -3V H);
(16 025 _ (2,/2)} )(16*0'254-(2\/2)%);

y (455 21) (¥B2c1).

4) [27—- )3 (Jl_zs)%}-[(9%)075—(0.04)—%}?

11,
5 9
2) (16707 — (2v2)}) (1605 + (2v2)}) = (2%)° — (2}4)’
1 7
2 % 7
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Zadatak 10.

RjeSenje.

Zadatak 11.

RjeSenje.

1) (o) (ah) 4 2 (@) (a )
3 @7 (@) 4 @ia)toafa
5) (a?-a3)s . Vad; 6) (a2-af)2-a- ¥a;
7) (a%-ai)3. Va8 8) (a~i:Jah)8: (ada)
1 (@ d)d. (@) doath.abH gl at—al-toat= 1l
a
2) @)~i-(a3)2=a?(-3.a2i=—at.afi=aii=a?= 7
3 (a—g)2 . (a§)3 —a2t. g% —af.at =gttt = 1;
4) (a—% .a%)—% a-Ya=(a i) i.a-at =ai-3.ai=aiti=a
5) (a—z.a%)é V& = (a—2+%)% cai—a3f.al—aiti—ab;
6) (az-a3)2.-a Ya=(aiti)2.a-al =ai-D.alti=a}. aj
= a‘%*% =a;
7 (a—% ~a%)3- Vad = (a_%ﬂf%)3 as —av3.al —aits =a;
8) (a=i:Va)08:(a¥a)=(a7:ai)"5:(a-ai)
— (a*%*“s‘)*é alti —g B (-3 :a3—as:ai—as 3 —as
| zraCungj:
108 . 2706 155 - 33 127 . 2705 1275 .23
1) s_ﬁ; 313; 3) - 1 ' 4) 13 23'
5-1 53 31 67345
2 ~-06
1) 1055_54 —5¢.22.0-06 5l4_5d 92 9-2. g5f _ g+l pd-2
=52.20 = 25;
2 1
) 15723 55 383153 _5i+.gi+i _5.3- 15;
53
3§ 505
PR SV IP S SEVRIPCHE BPLIPSE S SO S S
373

7~
w
winy
Jh;w

1 1

1
! 2.3
) (33 V4 (Es
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4) 12_13 223 =33.4%.28 .65 .48 =3%.2%.28.35.28. 2%
673 43
Ak BUSI UL L B PP Pt R
2

Zadatak 12.  Izratungj vrijednost brojevnog izraza

(RO

1
zaa_E, b=2.

ORI
— (a-tnlaib 2 ~ (atintt) o (atnd) o et

Uvrsti =_=2"%b=2:
vrstimo a =

Rjegenje. [<a§b3>

(27" ip1_o. % =1

Zadatak 13.  lzrafung vrijednost brojevnog izraza

(o) i)

zaa= 8 b= !
277 81

Risenje.  [(01) ": (a3b)"] T = [(aint) : (aie2)] = (adotatn ?)
— (at+int2) " = (aipt)
Uvrstimo a = 2—87 = <§)3 b= é = (%)4:
O (0] @@
3 3 - \3 3) 2 .27 18
Zadatak 14.  Izratunaj vrijednost brojevnogizraza

[(a_%b%>_2 : <a2b71»5>‘%} 3

Blw

Rjesenje. [(a%b% _2; (aZbl.S)%}% _ [(agb*%> : (a’éb%ﬂ_B
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Zadatak 15.

RjeSenje.

Zadatak 16.

Rje3enje.

10

6
Uvrstimoa=8=2%, b= 1 = (%) =276

64
2°° % 6. 9-3\5 _ 592 6_ 1
| zraCungj:
n 15-%. 918 2 12727
0.0405 0.005 '
3 7275 2 J0.125
0253 . 81’ 48-% . 927

4 - 2 3 1 3 1
2 =272-2002 =272-10-22 = =-10=5;
) v/0.005 1
<z—oo>
_1 1 1 1 A 2
3) 72333 83?3 _2 3 _pigigpgd
0.2572 - \/81 1\N\"2 , 23.33
- .33
(3)
1 1 1
—24.32_ —_ .- -
16 9 144’
o (5)
3 Q -1
2 0.125 _ 8 _ % Zo-1.93_94

48-3. Y27 3-%.167%.3%
Jednostavan model koji povezujetrajanjeoluje s povrsinom koju ona obuhvata
dan je formulom
T = 0.07d?.
Tu je d promjer (u miljama) podrucja pod olujom, a T vrijeme trgjanja u

satima.
Kolikaje procjenatrajanjaoluje ako je obuhvateno podrucje promjera200 km?

Pretvorimo kilometre u milje. Vrijedi: 1 milja= 1.609 km paje 200 km =

200 - .
1605~ 124.3 milje. Sadaje

T = 0.07- 124.32 ~ 0.07 - 1385.83 = 97.
Olujacetragati 97 sati.
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1.2

Zadatak 17.

RjeSenje.

Zadatak 18.

RjeSenje.

Jednostavnaformulaza ratunanje ophodnog vremena planeta oko Suncaglasi:
T =2x 10193,

Ovdje je d udaljenost planeta od Sunca izrazena u kilometrima, vrijeme T

iskazuje se u danima.

Kolika je relativna pogreSka ove formule? Zamijeni konstantu 2 onom koja ¢e

dati ispravnu vrijednost.

Saturnu je potrebno 29.46 godina zajedan ophod oko Sunca. Kolika je uda-
ljenost Saturna od Sunca?

Uvrstimo podatke koji su poznati zaZemlju, T = 365.25 dana, d = 149597 870.7 km,

u danoj formuli umjesto konstante 2 piSemo x. Dobivamo 365.25 =
x - 10710 . 149597870.77 , dlijedi daje x ~ 1.9962 pa je relativna pogres-

2 —1.9962

Prebacimo 29.46 godina u dane, to je 29.46 - 365.25 = 10 760.265 da-

na Uvrstimo u formulu: 10 760.265 = 1.9962 - 10~ . d? | dijedi d ~
1426 962 666 km.

Opti oblik treteg Keplerova zakona glasi

1
GM\3_.
d(m) T

Tuje d udaljenost (umetrima) satelitakoji kruzi okotijelamase M, T vrijeme
ophoda satelita (u sekundama) i G = 6.67 x 1071 Nm?/kg? gravitacijska
konstanta.

Znamo da je Mjesec udaljen od Zemlje progetno 384401 km, a vrijeme op-
hodamu je 27 dana 7 sati 43 minutei 11.6 sekundi. Natemelju tih podataka
izratuna masu Zemlje.

Prvo zapi&imo podatke u odgovarajucimmjernimjednicama: d = 384401 km =
384401000 mi T = 27 dana 7 sati 43 minute 11.6sekundi = 2360591.6 sekundi .

Iz dane formuleizrazimo trazenu nepoznanicu M, vrijedi d® = vy -T2, od-
34 2
nosno M = G—TZ Uvrstimo poznate podatke i dobivamo rezultat priblizno

jednak 6.0332- 10%.

11
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Racunanje s korijenima

Zadatak 1.

Rje3enje.

Zadatak 2.

RjeSenje.

Zadatak 3.

RjeSenje.

12

Provjeri i obrazloZi:

— . 1, s[1 1, Jf16 2,
1) VBI=3; 2 Y0IB5=3;3 ,/—32_2, Y =g

s . ;27 3. 315 5 s B
5 V6d=2. 6 {rz=z 1) \lps=g O V0065=05.

1) 8= ¥3 = 3; 2)3/0.T25:\3/§:\3/@:%;
3){’/%=§’/@=%; 4)@:@22;
5) 64 = 26 =2; e)f/%:f/@zg;

7>v;:i§:§/@:g; 8) {/0.0625 = Y05 = 05.

| zraCungj:

1) V256102 + 2. J/0.008; 2) V9310002 — v/0.25- 102;

3) V16 103+ 2. 0.125; 4) ¥0.09-300+ 5 /0.16.

1) V2.56-10 2 + 2 /0.008 = 1/0.0256 + 2 - 7/0.23 = \/0.162+ 2- 0.2

=016+ 0.4 = 0.56;
2) ¥/93.10002 — v/0.25- 102 = ¥/36- 106 — v/0.52 - 102 = /306 — /B2

=30-5=25;
3) V16-10 3+ 2. J0.125= /0.0016 + 2 v/0.53 = v0.224+2.05
=02+1=12;

4) 30.09-300+5-/0.16 = V/27+5- /042 = ¥3B3+5.04=3+2=5.

| zra€unaj:
1) Ve, 2) V4, 3) V16?; 4) V27,
5) V1255; 6) VaI3; 7) /648, 8) V6254,

1) V8 = V212 = /(293 = 2* = 16;

2) Vi = Y22 = {f(8) = 23 =8;

3 V12 = V2B =2; 4) V272 = V3 =3;
5) V1256 = V518 = {/(52)° = 5% = 25;
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6) V8L = V32 = {/(3¥)" = 33 = 27;
7) ¥eat = ¥2% = B/ (249" = 2* = 16;
8) V6254 = V516 = {/(52)® = 52 = 25.

Zadatak 4.  Primjenjujuti jednakost {/a- Vb = V/ab, izraéunaj:

1) V100 V10; 2) V12-V18; 3) /40 V/250;
4) /50 ¥/200; 5 V/3%. Y3L; 6) V43. 8.

Rje%enje. 1) ¥/100- /10 = v/100- 10 = /1000 = 10;
2) V12 Y18 = {12-18 = V216 = 6;
3) V/40: /250 = /40250 = /10000 = 10;
4) /50 v/200 = /50 - 200 = /10000 = 10;
5) V/3%. /3 = /3931 — /320 — §/(3%)5 = 3% — 81;
6) Va3 . V8t = V26212 = V218 = §/(2%)5 = 2% = 8.

Zadatak 5.  lzrafung:

1) ¥8-27; 2) V/625-16; 3) ¥75.45;
o310 . 0.5 - Gi_ 3 - 4 s.i
4) V/30.05%5; 5 Vg % 6) \/25° 1o

Rietenje. 1) ¥8-27= 233 = 6% = 6;
2) V62516 = v/5¢ - 24 = V/10% = 10;
3) V75-45= I3.25.5.9= ¢33 .53 = ¢/153 = 15;

i (e Ol O (R
o o) == 2
o {5 - ils= ()" ¢ (2)' ¢<_) 25

Zadatak 6.  lzratuna:

V3 Y40 /486 Y125
D s ? Fom AT Y Foor

Rigsenje. 1) = = ¢/ = =

13
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Zadatak 7.  Provjeri jednakosti:

1) V7+5/2=1+V2; 2) V/49+20V6 =2+ /3;
3) V26— 15/3=2—/3; 4) /28— 16V3=+3—1.

3
Riesenje. 1) (1+ﬁ) —143V2+6+2V2=7+5V2;

4

2) (\/§+\/§) [(x/ﬁ+x/§)2r= (5+2\/€>2=25+20\/6+24
= 49 + 20V6;
3) (2—\/§>3:8—12\/§+18—3\/§=26—15\/§;

H(V3-10=[(V3-12] = (3-2v3+ 172 = (4 23
=16—16V3+ 12 = 28 — 16\/3.
Zadatak 8.  Djelomice korjenuj:
1) I54; 2) ¥1080; 3) v160; 4) v/80; 5) v/324.
Riesenje. 1) VBd= 227 =2 3 =332;
2) ¥1080 = ¥5-8-27 = 675;
3) Y160 = v5-32= V5. 25 = 295;
4) /80 = V516 = V5. 2% = 2/5;
5) V324 = /48l = V4. 3% =3VA4.
Zadatak 9.  Pomnozi:
1) V2. V2; 2) V3- V21, 3 V4. V8;
DRI LR AR Ee A TR ER L]

7 Va-¥8-V32; 9 %%Vg

Rjesenje. 1) v2-92=V23. V2 =¥8 4= ¥32;
V3 V2T= VR VB =R P =P =3 3=3Y3;
3) V4. /8=/22.V/23= /8. /29— K28 0= NN — K212 252 ¥y32;
4) V3.9 V2T =3 V3. VI = /3. ¥3FE. 3= Y3383
_ %3m_ %awoam _ 3¥am,
5) ¥25. v125. 5= V5. V5. ¥5= {5 ¥/59. ¥5= ¥/56.59.5
— N/BB — /5256 — 5 /56 = 55;

14
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2
= ¥2a 0. 9= Y25 Yo 3= 2% =242;

7) V4.8 Y32 = 92223 V25 = /2. /. /oW — K28 29 20
— Rper — R B — 1\2/(22)12_23:41\2/?:4(1/5;

§) Va- 8. 8= = V2 VB Y2t ¥B. ¥ ¥a o
= Yo=Y,

6) fﬁ-\?ﬁ\“/&%z—l-ﬁ-ﬁz Y24 ¥20. §/»

Zadatak 10.  Akoje a> 0, pomnozi:

1) va- a; 2 Va-vaz; 3) Va2 Vas;
4) va. Ve 5 va-va-va; 6 Va va Va

7) va-vas-Val; 8 a- Va2 Vab.

Riggenje. 1) Ja- Ya=+va?- Ya=val-a= Va3,
2)\/5~\3/¥:\6/§~\6/a_:«6/a3-a:W:«G/aﬁ-a:a?/ﬁ;
3)@-@:1%-%2%@:%:1&%:&@;
4 Ya Ya=va- Ya=Va a= V= Va;

5)\/5 \/5 Ya=Yab Vot Vai= Vab ot a¥= ¥alB= Va2 .a
a¥/a;

6)\/5\/5?1@ Yot ¥ad. ¥a2 = @B 2= ¥

= Va3,
7) va-vad- Yal=Vat. Vab . Yal=¥at af - a’=all=Valb - a=a2 &a;
8) a- Va2 Yab=ab. Vab . Jab= a6 at - av— Yabs= Va2 ai—a /a.

Zadatak 11. Pomnozi:
1) V2+3 V7-4/3; 2) V1+v2-V3-2/2.

Rigenje. 1) V21 V3 V7 4/3= {2+ V32 VT a/B= {/(7+4/3)- (7 4/3)
_ Ya9— 48— Y1-1;
2) Y1+ V23— 2v2= Y1+ v22:V3-2vZ= {3+2v2) - 3-2v2)
=Y9-8=V1=1.

Zadatak 12.  Pojednostavni:
) VY YV 2 VT VY 3) VaB. Ve
o YT YV 5 VT VTE o VIE TR
7 Ve YV 8 VVad: Ve,

Riggenje. 1) VVa VVa = ¥a- ya= Va2 Va3 = Ve,
2) \4/W:\S/W:W:W:1:

15
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Zadatak 13.

RjeSenje.

Zadatak 14.

RjeSenje.

3) VVab. v/ Ve = Va3 Va8 = Vab = aV/a = ay/a;
Y — V&V Val = Vab . Val = Vak = &2;

= ¥ad: Va8 = ¥a;
:\3/5-9/5:\6/?~\6/€1:\6/a_:\/5;

a1

3

2

&
w
B
(<2}
W

%)
I

Ve = Y~ Y= Ya

Pojednostavni:
1) V2v2; 2 Ve-¥6; 3 V3.3 4 VoI5

.;;

5) V4-Y4;, 6 V993, 7)) V25 I25; 8 /8. 8.

4)¢9f ¢32\/— V\/—\/— VI = V= ¥
5) V4. VA= V. Ya= VB = Ya= 92
6) Vo 3= V3 Va- iV 3= VT 5 v,
7) V25 J25 =/ I258. J25 = \/I250 = ¥25;

8) (/8- 98— V. V8- /8 - Y8 92— 2.

n“
%

| zraCungj:

1) Va-92-Y4-V2; 2) V/3-927-V/3-99;

3) V5. J25- V/25. ¥125; 4 V2348 I2;

5) V4.v2:\/2. Ya: 6) /8- 92:\2 Va4

7) V27-39:¥/9-V3; 8) V/25-/5:1/125. 5;
1 3~ 3/1 4 3 1 1 5.

9) \/E'ﬂ' 5 V38 10) {/9- 3 V3 9;

3/1 .6 1 3/1 3/l
11) Z.ﬂ. 4-\/;, 12) 4/2- E Z-\/i.

NVR 22 2=\ VB Y2 IVE 2=V VB
=V VB =V =22 =4,

) V3 VB V3 IR=VTE VB NTE TRV VTE
- ¥ W= N33,




RACUNANJE S KORIJENIMA 1 . 3

3 V5. V8 V52 V5 = /5. I3 VI 5= /5. V6
= V5. ¥/50 = K50, /Bl = §/E = 512¢_ 5V/5% = 5V/125;

H V2 V2 NB = TE T2\ VE 2= VVE TP
:W-W:1W-1W:1W:4W:4%;

5) V22 V2. VR = IVE V2 VB V2= IVEVTE
=V VB =1;

6) \/23-\/—:\/2-¢_=\4/\3/?-\3/§:\/W-\?7?=€/W:\/\3/§
= /210,925 = /210 {210 — 1;

7) V3 T3 Y3 B= VI T3 YVFE B
= V/YBR: V3= N3 V= Y3 ¥E0 = 3,

8) V% V5- V5 J5=15 5. VI 5= V5. V50
=§/¥-12510=13/@~1€/@=1€/@=512¢§=53¢?=53¢E;

9) V2 1Y22.V/ 2123 = V23 2/ V24 V2E = VY2 1Vt
LYE N ¥ v v - L

10 Y VAT VAT TE - YV VAT TR
v Vi IR = E S Y

1) V272 V2: V22 V2 2= V2 V2 V2R V22
Y VR s Y W - Yo

-3 72_3}:i-
_ 5 _ﬁ =+

12) V2. 922:¥22.\2=V¥B.322: V242
=2 V2= 2. Y23 = Y= Y2 = YA

Zadatak 15.  lzratung:
1) (Y9- 6+ ¥a)(I3+ ¥2);
2) (V25+ ¥10+ ¥4) (V5 - ¥2);
3 (1- WA+ Ix+ V)
4) (¥a+ JYab+ Vb)(&a— Ib);
5) (Va2 + Vb?)(Vat — Va? + Vo) ;
6) (a® —ayb+b)(a+vb);
7) (a=+/@- vb+vb)(va+ vb);

8)1+\/_+x/aT \/>\/7

Riesenje. 1) (Y9~ 6+ 92)(¥3+ 92) = (¥3) + (92) =3+2=5;
2) (925 Y10+ YA ¥5- ¥2) = (¥6) - (92) =5-2=3;

17
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3) (1- IR+ Fx+ V) =(1-§%) [1+ %+ (I%)7] =1°- (¥R)° =1

4) (9a-+ ¥ab+ Ib)(§a- ¥b) = (Va? + ¥ab+ Vb?)(Ya- VD)
= (¥3)° - (¥b) = va- vb;

5) (Va2 + Y)Yt — Ya? + Yo = (V@) + (V2)" = b2,
6) (2 avhb)(a+ vb) = (2 ~avb + (VB?) (@+B) = &+ (VB)

= a®+ bv/b;

7) (a-va: Vb+ VB)(/E+ VD)= ((vVA2-va: Vb+ (VD)) (va+ Vb)

- (V& (¥B) =ava+ V5,
) (1+ 2980+ - ¥a2h)- f\F
ﬁm@( 9

1) (15-1)

|

%
m

/\/\
ISD

515
@

s
N

w

(5 s
(511

Zadatak 16.  lzrafung:
1) (vVa+ ¥b)(a— Va2 + Vb?) zaa= % b=0.125;
2) (¥a—2%b)(Va2+2Va?b+43b) zaa=2, b=4;
1 1
3) (Va2—2vb)(a- ¥a+2Va®® +4b),zaa=———~ b= {/>;
) (Va2 —2vb)(a- ¥a+ 2vath3 +4b),zaa > 2
4) (¥a+bvb)(¥a—bvabd +b) zaa=h=0.25.

RjeSenje. 1) Prvo sredimo izraz:

olo
\_/
ﬁ

ol

(va+ ¥b)(a~ Va2 + ¥B7) = (va+ ¥b) ((vay- vaib+ (V6)°)

= (va)® + (Vb)* = V& +b.

Uvrstimo sada vrijednosti za a i b:

Vad+b= @/ +0125—1/

2) Prvo sredimo izraz:

OOIH
mll—\

(Ya—290)(Va? + ya 290+ 22912 = (¥a)° - (2%)3 —a-8vb.

Uvrstimo sadavrijednosti za a i b:
a-8/b=2-8/4=2-16=-14.
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3) Prvo sredimo izraz:
(Va2-2vh)(a- Yat+2Vab+4p)= (Va2-2vb) (Vai + Va2 - 2vb+ (20)°)
_ (@) (2vb)' L& 8B

Uvrstimo sadavrijednosti za a i b:

323 1_ _Y g @ 3
2\/— 4 8 g8 2 &

4) Prvo sredimo izraz:
(9a+bvb)(Fa-bVab® + b%) = (¥a+ bvb)(Va2— 9a- by/F(bvb)?)
= (98)°+ (bvB) =VarVE=yarbivh

Uvrstimo sadavrijednostiza a i b ( =b=025= %)

1 257
b* b: f — .=
vatbivb =5+ o 2 27 512

Zadatak 17.  Akosu a i b pozitivni brojevi, pojednostavni:

| b | (37 9%) (17 + 15)
a9b-bYa 2 V-t JE

mJFW_?/%(%Jr?/B)_ ¥ab (¥a+ ¥b)
avb-bya  Ya%b- Var® _m(&;_é/@)

RjeSenje. 1)

I G I N

(v ) (va+ 9p) Va- b

, (W*W)(WJrW)i Va5 VE -
T - V@ Ve A YR (Ve )
_%.

Zadatak 18.  Popravi pogreske u sljedetim izrazima:

1) X = V3, 2) V80= V1695 =275,
3) YIa- Va; 4) x5 .xt=x51=x3= 3.

Rietenje. 1)xé = Vx4: 2) ¥80= 16 v/6= 323235 = 2J10;
3 13/\4/52 2a; 4)x%.x%:x%+%:x€: _x\/)_(

&‘

19
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Zadatak 19.

RjeSenje.

Zadatak 20.

RjeSenje.

Racionalizirg] nazivnik u razlomku:

1 10 2 1
1) ———,; 2) ——; 3 ; 4
' rwm P Be e e

n 1 1 1 @:ﬁ
V22 \[ymom VIR V2 V22

y_ 0 10 10 0 V5 10V5 4
V55 VB /e VB B > '

9 2 = 2 :221.@:2\3@%
V2.2 Yymogz VVE V2 V22

yot -t 1 1 V22
Vale W2 YV VP V2 2

Racionalizirg] nazivnik u razlomku:

1 ! : 2) 1t 3) _ 1 .
V23’ V5+ V3 V3-1’

gy L . L S G
V2+ V2’ JO+V15+ V25 1- Y2+ V4

y 1 1 Vad+ V3 VA+ V3 Va+/3

V2- {3 Va- V3 VA+ {3 VA-3 VAt 3
—(%+€2§)(?+\/§)(\/§+(‘/§)(2+\/§);

1 VB-V8_VB-V3 VE+vB _ (VB-V3)(VE+ V3
V5+ V3 V56-V3 V5-v3 B+ /3 5-3

= 25 3B+ V3) = S5 I3(VE+V3);

1 VBBl VR4 I8+1_ Y+ B+1

2)

V1 B (9D 31
:%(\3/5+%+1);
PR - S0 o B L AR

Vi V2 9 - pvas v7 (924 (V2P
VA-V2+V2 2-V2  (VA-V2+V2)(2-V2)
o 24V2 2442 4-2
zg(%—ﬁ+\3ﬁ)(2—ﬁ);
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2 35

) o v TE (¥3)"+ 935+ (35)" V3-8

2 (¥3-95)  2(¥3-95) (#398) - 593
(- (55 7

6 3 B 3 .1+\3‘/§_3'(1+\3‘/§)

1-92+ 74 1—%+(%)2 1+72 13+(€ﬁ)3
:M:;H_\g/i
142 ’

Zadatak 21.  Oploge O kocke &iji je brid duljine a je 6a. Obujam V iste kockeje a°.
1) lzrazi obujam kocke kao funkciju njezinaoploga.
2) Ako je zadan obujam kocke, koliko je njezino oploge?
(o} o®
Rjesenje. 1) Vrijedi: V2 = af, 0% =6%a°, V2 = T V= =R
2) O*=6%-V2,0=6VV2,

Zadatak 1.  Odredi prirodnu domenu funkcije:

1) V2—x; 2) \6/2—x2;
-1

Ie=2; 4 .
3 vx ' ) x+2

Rje3enje. )2—-x>20 = x<2,D=(—-0,2.
2-xX>20 = X¥<2 = —V2<x<V2,D=[-V2V2.
3) Treci korijen definiran je zasverealne brojeve paje D = R.

4) Peti korijen definiran je za sve realne brojve, jedini uvjet u ovom slucgju je
X+2#0 = x# —2paje D =R\ {-2}.

Zadatak 2.  Odredi prirodnu domenu funkcije:

) NV 2 IXF3.

Ix—1’ V5—x’

3 VIX—2; 4) /3 —x4.
RjeSenje. DN2-x20 = x<2tex—1#0 = x#1,D=(-00,1) U(12].
2)Xx+3>0 = x> -3te5-x#0 = x#5,D=[-3 ) (5, 00) .

21



1

KORIJENI | POTENCIJE

22

Zadatak 3.

RjeSenje.

Zadatak 4.

RjeSenje.

Zadatak 5.

Rjesenje.

3) PHx-2>0 =

H3-x>0 = ¥<3 = —V3

IX>2 = x>8,D
<X

Nacrtg graf funkcije:

1) f1(x) = Yx—-2;
3) fa(x) = V2 —x;

1)

™

w0 =2-

() =V2=x

2

3

4

5

Ispitaj koja se od toCaka nalazi iznad, a koja ispod grafa funkcije f (x) =

Ix+1
1-x3%
1) (0.05,—0.26);
3) (1.15,22.12);

2) (0.96,—71.23);
4) (12.04,4.12).

1) ispod, jer je f (0.05) = —0.252347 > —0.26;

3).ispod, jer je f (1.15) = 22.7455 > 22.12;

(

2) iznad, jerje f (0.96) = —72.2486 < —71.23;
(
(

4) iznad, jer je f (12.04) = 3.105 < 4.12.

U kojoj se tocki sijeku grafovi funkcijaf (x) = x5 +4 i g(X) = (x — 4)

NIw

?

RjeSenje se naziresadike. Grafovi ovih funkcijasijeku se samo u jednoj tocki.
Tojetocka (8, 8) kojalezi naobagrafa
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Zadatak 6.

Rje3enje.

| |
|
6 -4 -1:2 0 ? 4 6 8
Ve N  \aR il

Zavelike vrijednosti varijable x kojafunkcija poprimavete vrijednosti?

1) f(x) =x%ili g(x) = 100x";

2) f(x) =xili g(x) =xi + 100;

3) f(x) =xili g(x) = 100x? ;

4) f(x)=xz ili g(x)=10x3.

Za velike vrijednosti varijable x vete vrijednosti ¢e poprimiti funkcija koja
sadrZi potenciju s vetim eksponentom. U svakom od zadataka to je funkcija

f(x).

23





