PRIPREMNA, POZOR,

MATEMATIKA

ispiti znanja za 8. razred osnovne skole




UVODNI ISPIT

1.

A GRUPA

Toc¢na je tvrdnja c).
N=1{1,2,3,4,5.},Q" = {% cabe N}, Z=1{.-3,-2,-1,0,1,2,3..}.
razlomak mjeSoviti broj decimalni broj
T=al:s- 4%3 2 _o15-42
21 @ <— nazivnik 5 10
5 1 ostaje isti 0
45 4.2
9 _o0.4_
ol_2-4+1_9 o1 4_?0'4 223
4 4 4 4 20
0
=359
3/’59 100 <— dvije 59
dva nuleu _3W -3.59
decimalna dekadskoj
mjesta jedinici
31— -3.7
7 37 o \
375 3. 10+7_ 10 jedna nula / jedno
0 10 0 u dekadskoj decimalno
jedinici mjesto
4
83 43 :8=5.375
43 30
8 60
40
0
2002 1001
2002_1000 > 2.002=2 2 =2 !
soon ./ 1000 500 2.002
000 skracumm@
a) Znanstveni zapis je zapis oblika a - 10", n € Z,0 <|a|<10.
2000=2-1000=2 - 103
b) 34=3.4-10!
Y A T
¢) 0.007 = 1000 7 1000 710
d) 311.02=3.1102 - 100 =3.1102 - 10?
a) [. nacin
Razlomke mozemo prvo svesti na zajednicki nazivnik i potom usporediti brojnike.
V(4,5)=20
najmanji zajednicki viSekratnik
= os 6t 2 25.24_5_6
20 5 20 207207475

\

B)
4
5 . .
7 brosirujemo brojem 5




UVODNI ISPIT A GRUPA

2. nacin
Mogli smo razlomke zapisati kao decimalne brojeve.
3-5:4-125  2-6:5-12 125>12
10 10
20 0 12=120
Prvo usporedujemo cijeli dio broja, a
5 6 potom redom jednu po jednu decimalu.
Dakle, 4 > 5

Razlomke mozemo usporediti i tako da ih prikazemo na brojevnom pravcu (veéi je onaj broj
koji se nalazi vise desno).

by 2 =
3 6 .
B 2_—2L2_—4 2 4
V(3,6)=6 373 " %6 Dakle,—g—?.

¢c) 273 1-29
Kad usporedujemo dva negativna broja, veci je onaj koji ima m%psolutnu vrijednost.
|-2.73]=2.73 |-2.9|=2.9

273<29=-273>-29
@ 23U Q\‘
5 6
—2i —2i MozZemo uociti da je % < @ —2%.
18/

5 6 5
30
5 A(O, %) )
vrijednost { \/rij ec@ !
na x-osi v@ 4
0 X




UVODNI ISPIT A GRUPA

|_
6. a) g 154 % + 15—4 . Prvo razlomke svodimo na zajednicki nazivnik, a potom

zbrojimo brojnike, a nazivnike prepiSemo.

b) 3’%

5 /8’2 10
%_4

Prije mnoZenja skra¢ujemo ako mozemo (12 i 8 dijelimo s 4), a potom mnozimo brojnik s
brojnikom, a nazivnik s nazivnikom.

9 21:42.7,5.7.3 21 1
47,3 4°3 4 5.20 20

Mjesoviti broj Podijeliti neki broj s Bl isto je kao taj broj

. 3
prvo zapisujemo pomnoziti s brojem koji je recipro¢an

k lomak. .
a0 tazioma broju ; , a to je razlomak %
Svako rjeSenje, ako je to moguce, zapisujemo kao mjeSoviti broj.
7. a) 21 +4x=5x-7/-5x Oduzimamo 5x s obje stragl€ jednadzbe.
21 +4x—Sx=58-54—17
21-x=-7/-21 Oduzimamo 21 s oBj¢ strafig jcdnadzbe.
21 -x-21=-7-21
A -—x-24=-7-21
x=-28 *
x=28
suprotan / \ suprotan
broj broju —x broj broju —28
SN -
b) 7x—11=4(x+3) Pri 0 distributivnost mnozenja prema zbrajanju

Tx—11=4x+12 /- 4x
-1 =12/+11

3x=23/:3 @ 0 obje strane jednadzbe brojem 3.
ng amo da je 23 : 3—23

3 3
o) 2 3’“4‘ ! @ 4 Mnozimo cijelu jednadzbu s ¥(4, 2) = 4.

2 . L .
=4 —x Provodimo skracivanje.

nozi oba pribrojnika u zagradi).

8—1- (3x—1)=—ldx
8—-3x+1=-14x
9—3x=—14x/+ 14x

9+ 11x=0/-9
1lx=-9/:11
=2
11
8. a) 3x*—T7x+x*>—19x Zbrajamo istovrsne monome.

=3x2+x>—Tx— 19x Znamo da je x> = 1x2.
— B+ 12+ (LT 19)x
= 4x? 26x

~~
b) 4a-(2a—3)—9a*=8a*—12a — 94> = —1a* — 12a= —a* - 12a
3



UVODNI ISPIT A GRUPA

9. > Suprotni vektori su vektori istog smjera (leze na istom ili na usporednim
pravcima), iste duljine, ali suprotne orijentacije.

bh
a

10 10 . o e .
10. a) 30 : 40 =3:4 Oba ¢lana omjera podijelili smo brojem 10.
150 150
b) 50 : 100 =1:2
L7 |7
¢) 14 : 21 =2:3 Parovisu: a)i3), b)il), ¢)i?2).
11. 11.52:3=3.84 Prvo ra¢unamo cijenu jednog kilograma jagoda.
25
12
0 3.84-5=19.20
Pet kilograma jagoda platila bi 19.20 €.
12. Racunamo 1¢7 % - 200=10.17 - 200 = 34. \
17
0y = —
17 % = 100 =0.17
13. Nakon popusta od 12 %, racunamo 100 % — 12 % =887 od cijéne majice.

0.88 - 30 = 2

Cijena majice na popustu bit ¢e 26.40 eura.

14. Duljina polumjera kruga je 3 cm.

Npr.
imo da je nacrtana tetiva promjer kruga.
E
o, P=7
0=2rm
0=2-3-m
o=6n~=6-3.14=18.84 cm
P=r’n
P=3n
o p=9n~9.3.14=2826cm?
15. Npr.

16. Pravilni mnogokut ima sve stranice jednakih duljina.

a =53 mm
o="?
0=20-a
0=20-53
o=1 060 mm



UVODNI ISPIT B GRUPA

1. Tocne su jednakosti b) i c).
Vrijedi NN N, =N i QUN=Q

presjek skupova unija skupova

2. a)%=7:5=1%)

b) I%ZM=£=11:8=1.375

8 8 130
60
40
0

71
271=2"~
©) / \ 100 — dvije nule u dekadskoj jedinici
cijeli dva decimalna

dio broja mjesta

19
d) ==
) 4 &
19 3

—=19:4=4=
4 3 4

19 3

=42 =475 ¢

4 4 \
7_.37

© 370" 10 @

7 =
3L =-37
f) —8.2=—812—O=—8%
\

Skracuj

3. a) 3.1-10°=3.1-10

1
b) 8-10%=8. —.
) 10*

) 2.17-102=2.17 —=2.17 .- =0.0217

10% 100

4. a) Kad prikazujemo decimalne brojeve s jednom decimalom, za duljinu jedini¢ne duzine ¢esto
odaberemo 1 cm.

1 1 1 I 1
2.7

1 1 1
-1.4 0 1 2.8 3.8

b) V(2,4)=4 Za jedini¢nu duZinu odabiremo duZinu koju lagano dijelimo na cetiri jednaka
dijela.
/ 11 -1 2l
4 4 °2
’ . .
=300 | =200 100 250 450




UVODNI ISPIT B GRUPA

5. A(-4,0), B(-3.5,-1.5), C(0,-2.5), D(1.5,2)

y
C ,
A'(—4
g b (—4,0)
B __— \ —7 B'(-3.5, 1.5)
1
— 1 ’
/ P 1 / C'(0,2.5)
A=A — D'(1.5, -2
o - : - ( )
\ T
] \
B TT—— /T~
\\ DI
C

6. a) 2.7-8.31=-561 8.31
2.7
5.61

b) 54:9-2=06-2=12 54:9=0.6

54
0
¢) 1.8-0.8-(3+1.21) ¢
—
prvo rjeSavamo zagradu
=1.8-0.8-4.21 Q 3.368
! 1-0.8
68

prednost ima mnoZenje - %?68
=1.8-3.368 .

=—1.568.

7. Oznacimo s x cijenu jednog

Vrijedi 3 -(x—3)+ W=
3x -9+ 2x

3
B3 _46.
w5

Cijena kilograma malina je 4.60 eura.

a

malina. Tada je x — 3 cijena jednog kilograma banana.

8. Uvrstimo u izraz broj —4 umjesto varijable m:
-2 (-4 +7-(-4)+19=-2-16-28+19
=-32-28+19
=—-60+19
=—4].




UVODNI ISPIT B GRUPA

10. broj strojeva vrijeme rada (h)
broj strojeva | vrijeme rada (h)

10 3
:10< >'10
1 30 >

30, 15, .3, _ . o )
8h 4h 34h 3h 1 45 min =225 min.

11. Parovisu: a)i3), b)i2), ¢)i4).
12. x — traZeni broj

30 % - x =24
03x=24 /.03

x =80
Od broja 80.

13. x — traZeni postotak

200 +x - 200 = 248 /- 200
200x =48 /:200

4824, : x
x—200 100 24 %. Poveca/@ 0.
14. r=9dm @

[=7?, P=?

*

P =21.195 dm?.

15. Vrijedi da je duljina polumjera opisane
kruznice jednaka duljini stranice tog
Sesterokuta.

16.




1 Sustav dviju linearnih jednadzbi s dvjema

A GRUPA

nepoznanicama

5 1
1 -3 W 3
LA P 3.2+ . By
5 5 3 8
2.3 6-2=4
55
1= 4=4

Obje su jednakosti istinite. Uredeni par jest rjeSenje sustava jednadzbi.

2. Izrazimo npr. y s pomocu x iz prve jednadzbe:
3x+y=1=y=1-3x.
Uvrstimo 1 —3x umjesto y u drugu jednadzbu:
—5x -2 (1 -3x)=-3.
Dobili smo linearnu jednadzbu s jednom nepoznanicom koju lagano gjeSavamo:
~Sx—2+6x=-3 [+2

x=-1.
Uvrs§tavamo —1 u jednakost y=1—3x:
y=1- (
y=1+
y=4. ¢
RjeSenje zadanog sustava jednadzbi uredeni je pa (-1,4)

3. Mozemo npr. "eliminirati" nepoznanicu x.
V(2,3)=6

2x+3y=-5 /-3
3x—4y=18 /-

Nakon mnozenja uz x ¢e biti
suprotni koeficijenti 6 1 —6.

b5 +9y=-1
—6x+ 8y Zbrajamo jednadzbe.
Uvrstavamo broj =3 u 0 y u npr. prvu jednadzbu:
2x +3y=-5

2x+3-(-3)=-5
2x-9=-5 [+9
2x=4 /2
x=2.
Rjesenje zadanog sustava jednadzbi je uredeni par brojeva (2, —3).

AN
4. 2-(x-3)+y=4
-(y+2)=x-3
2x—-6+y=4  [+6
-y—2=x-3 [+2-x

Ako je ispred zagrade znak "-", briSemo zagradu i
mijenjamo predznak pribrojnicima u zagradi.

2x+y=10
-y —-x=-1
+ =
2x+y 1? } + Sustav rjeSavamo metodom suprotnih koeficijenata.
x=9



Sustav dviju linearnih jednadzbi s dvjema A
GRUPA

1. 7

nepoznanicama

Broj 9 uvrStavamo umjesto x u npr. jednadzbu 2x + y = 10:

2-9+y=10
18+y=10

y=-8.

RjeSenje zadanog sustava jednadZbi uredeni je par brojeva (9, —8).
1 x+3 3
b =- =y—-= /-10 2,5)=1
) s r@,5=10
—4x+2y-1)=-7 Ako jeispred zagrade znak "+", briSemo zagradu.

S0 1 2. x+3 5. 3

W.—— . =10-y-W-=
2, X1 4 2,
~Ax+2p-1=-7 [+1

~ o
5-2(x+3)=10y— 15

—4x +2y=-6
5-2x—6=10y-15 /[+1
—4x +2y=-6
—2x=10y-14 /-10y \
~4x+2y=-6 /:2

“2x—10y=—14 /:(=2)
2x+y=-3 ¢
x+5y=7 =|x=T7-5 Sdstav rj@8avamo npr. metodom supstitucije.
—2x+y=-3
2(7- @
-1 +
1ly=11 /: 11
y=1

Broj 1 uvrStavamo umj e\@ednadibu x+5y="7:

-3 [+ 14

x+5-1=7
x+5=7 /-5
x=2.
RjeSenje zadanog sustava jednadZbi uredeni je par brojeva (2, 1).
5. x—prvi trazeni broj
y — drugi trazeni broj
Postavljamo sustav jednadzbi:

x+y=35
x=y+ %
Sustav rjeSavamo npr. metodom supstitucije tako da y+ % uvrStavamo umjesto x u prvu jednadzbu:
y+ % +y=35 / - %
1
dy=5——
YTRTS
2y=5-0.2
2y=48 /:2
y=24.

9



Sustav dviju linearnih jednadzbi s dvjema A
GRUPA

1. 7

nepoznanicama

Broj 2.4 uvr§tavamo umjesto y u drugu jednadzbu:

1
=24+
g 5
x=24+0.2
x=2.6.
Trazeni brojevi su 2.4 1 2.6.
6. a=70%b
a+2b=28l1
b b Sustav moZemo rijesiti npr. metodom supstitucije.
Umjesto a u drugu jednadzbu uvrstavamo 0.7b:
0.7b+2b =81
a 2.7b=81 [:2.7
b =30.

Uvrstavamo vrijednost 30 u npr. prvu jednadzbu umjesto b:

a=70%-30 \
a=0.7-30
a=21.
Duljina osnovice tog trokuta je 21 cm.
7. x—cijena jednog kilograma banana \Q
y — cijena jednog kilograma marelica
2x+3y=10.2

V33,4)=12

\ +3y=10.20

3+3y=1020 /-3
3y=720 /:3
y=24

Cijena jednog kilograma banana je 1.50 eura, a cijena jednog kilograma marelica iznosi
2.40 eura. Stoga je cijena 3 kg banana i 2 kg marelica3-1.5+2-2.4=4.5+ 4.8 =9.30 eura.

8. §—trenutacne Sarine godine
L — trenutacne Lukine godine

C—S=L+4
S+3=2-(L+3)
L+4+3=2-(L+3)

L+7=2-(L+3)
L+7=2L+6 [-2L

L+7=6 /-7
~L=-1
L=1

Luka ima jednu godinu.

10



Sustav dviju linearnih jednadzbi s dvjema B
GRUPA

1. 7

nepoznanicama

1. « Akoje x=0,tadaje 0 +2y=7 :yZ%eNO.
* Akoje x=1,tadaje 1+2y=7 /-1
2y=6 /:2
y=3.
Jedno je rjeSenje uredeni par (1, 3).
« Akoje x=2,tadaje 2+2y=7 /-2
=5 [:2
y=%¢NO.
« Akoje x=3,tadaje 3+2y=7 /-3
2y=4 [:2
y=2.
Drugo rjesenje je uredeni par (3, 2).
* Akoje x=4,tadaje 4+2y=7 /-4
2p=3 /:2 \
y=%¢N0.

* Akoje x=>5,tadaje 5+2y=7 /-5
2p=2 [:2 \0
y=1.
Trece rjeSenje je uredeni par (5, 1). @

« Akoje x=6,tadaje 6+2y=7 /-6
2y=1 /:

Y= 3¢

* Akoje x=7,tadaje 7+2 7
2®/: 2
Cetvrto rjesenje je@ r (7, 0).
» Akoje x =8, tada y="17 /-8
2y=-1
=y <0.

Zasvaki x> 7 vrijedidaje y<0 te y ¢ N,
RjesSenja su uredeni parovi (1, 3), (3, 2), (5, 1)1 (7, 0).

2. Uocimo da je drugi sustav lakse rijesiti metodom supstitucije. Stoga ¢emo prvi sustav rijesiti
metodom suprotnih koeficijenata.

a) 3x+2y=8 /-5 V(2,5)=10

4x-5y=3 /-2

15x+10y=40] 3-2+2y=28

8x — 10y =6 } 6+2y=8 /-6
23x=46 /.23 2y=2 /[:2
x=2 y=1

RjeSenje sustava je ureden par (2, 1).

11



Sustav dviju linearnih jednadzbi s dvjema B
GRUPA

1. 7

R
5x+3y=10

Sx+3(8-3x)=10
5x+24-9x=10 /-24
—4x=-14 [:(-4)
14 7
4 2
y=8-3x

y=8-3-%
21

y=8-=

nepoznanicama

X

Rjesenje sustava je uredeni par (%, —% )
NN
3. S5x+1)—-(=2y+5)=11

2x+(By-7)=4
S5x+8+2y-8=11
x+3y-T7=4 [+7
Sx+2y=11 = 2y=11-5x
2x+3y=11 <
2x +3(5.5-2.5x) = 11
2x+165-75x=11 /-165

Rjesenje sustava je u ar (1, 3).

3x + 1
4. 4——42=§
4x _
5 —03=02y /- 10
48 —3(3x +y) =4x
8x-3=2y [-2y
48 —9x —3y=4x [-4x
8x—2y-3=0 /+3
48 —13x-3y=0 /-48
8x-2y=3
—13x-3y=-48 /- (=2) V(2,3)=6
8x—2y=3 /-3
26x +657=96
24x —by=9 }*

x /12

12



Sustav dviju linearnih jednadzbi s dvjema B
GRUPA

1. 7

nepoznanicama

50x=105 /:50
_ 105 _21 _
*=50 “10_ %!
8x—-2y=3
8- 21-2y=3
16.8 -2y =3 /-16.8
—2y=-138 /:(-2)
=69

RjeSenje sustava je uredeni par (2.1, 6.9).

5. x—vedi trazeni broj
¥ —manji traZeni broj
x—-y=17
y=T5%x

x—y=;7 > &

:Zx

3
3 y==X
— — = 4
X 4x 17 ] \‘
1 y:z.

—x=17 /-4

1
x =068 Y= :

4

To su brojevi 51 1 68.

29 e
B —P09° /-
B=104.5°
@

i¢ma veceg kuta je 104.5°.

7. a) a=%b b) a-+4b=60
a+2b=14 a-b=35.

8. Z—broj Zvonimirovih sli¢ica
T — broj Teinih slicica
Z-37=T+37 [+37
3-(T-48)=Z+48

Z=T+74
37— 144=7+48

37— 144 =T+ 74 + 48
3T-144=T+122 /+144

37=T+266 [-T Z=T+74
2T=266 /:2 Z=133+74
T=133 Z =207 Zajedno imaju 340 sli¢ica.

13



p S

Jednadzba pravca

A GRUPA

1. Potrebno je odrediti jednadzbu pravca oblika
y=ax+b.
koeficijent

odsjecak na osi y
smjera
b=75 teje traZzena jednadzba y =ax + 5.

Tocka A(1,-1) pripada pravcu pa njezine koordinate zadovoljavaju jednadzbu pravca

Xy
e
y=ax+5
~1=aq-1+5 /-5
-1-5=a
a=-6
Jednadzba pravca je y =—6x + 5.
2. [. nacin Y /
Odredimo koordinate dviju to¢aka koje pripadaju pravcu.
x ‘ y=4x-1 v /
4.0-1=-1

0 = (0,-1) /
/:1 4.1-1=3 = (1,3) \’

Biramo dvije mogucénosti. /

Ucrtavamo tocke u koordinatnoj ravniniic

of/ x
ragac
koji prolazi tim tockama.

1
2. nacin
Koristimo se koeficijen s@dsjeékom na y-osi.
y=4x-1
<

_—

| +4
: (pomak za 4 jedini¢ne duZine gore
/ jer je koeficijent smjera 4)
0 / l X
—1
+1
tocka odredena / (pomak za 1 jedini¢nu duzinu desno)
O jbj( Ck U111 /
n O ‘i 1
13 081 ) /

3. x=-4.

4. Odredujemo jednadzbu oblika y = ax + b.
Potrebno je odrediti vrijednosti a 1 b.

14



2. 15T JednadZzba pravca A e

Tocke C 1 D pripadaju pravcu i njihove koordinate zadovoljavaju jednadzbu pravca.

A Xy

C(3a_2) D(Sa 2)

y=ax+b y=ax+b
2=a-3+b 2=a-5+b

RjeSavamo sustav jednadzbi.

3atbh=-2
S5a+b=2 [ (1)
3a+b=-2
Sa—b=-2 }+
Da=-4 [:(-2)
a=?2
3a+b=-2
3:2+b=-2
6+b=-2 /-6

b=-8
Trazena jednadzba pravca glasi: \
y=2x-28.

; : X_:
oS

ui

Trazena jednadzba pravca je y =-5.

—

15



2. 15T JednadZzba pravca A i

7. 1. nacin
Uoc¢imo tocke koje pripadaju pravcu.
To su tocke s koordinatama (0, 4) 1 (1, 1).
Uvrstavamo koordinate u trazenu jednadzbu pravca oblika y = ax + b.

Xy Xy
(0, 4) (1, 1)
y=ax+b y=ax+b
4=a-0+b l=a-1+D
b=4 —
— l=a+4 /-4
-3=a

Jednadzba pravca glasi y =—-3x + 4.

2. nacin

&

-p\-lk T e

uocimo b =«

\ -3 uoéimo a

JednadZba pravca glasi y = — 4.
8. Usporedni pravci imaju cijente smjera.
Zaklju¢ujemo a = 2.
Potrebno je jos odre dsjecak na osi y:
X

y
7(=3,5)
y=ax+b
5=2.(3)+b
5=-6+b [+6
b=11.

Jednadzba pravca glasi y =2x + 11.

9. Potrebno je nacrtati pravce u koordinatnom sustavu u ravnini.

2x-y-5=0 = y=-2x+5 = y=2x-5

X ‘y=2x—5
0 =5
1 -3

16



2. 15T JednadZzba pravca A e

x+y+2=0=y=x-2

X ‘yzx—Z
2 0
3 1
Y
/
! ~
0 x\A Uocavmo tocku presjeka
/ pravaca.
/ o je tocka s koordinatama
1).
jeSenje sustava je uredeni
par (3, 1).

17



2. 15T JednadZzba pravca B

1. Da bismo dosli do jednadZzbe pravca, potrebno je odrediti jos odsjeCak na y osi.

y=ax+b
a 2/3' ‘b\z ?
Tocka B pripada pravcu pa njezine koordinate zadovoljavaju jednadzbu tog pravca.
B2.-1)
y=3x+b
“1=3-2+b /-6
-7=b
Jednadzba pravca jest y =3x — 7.
2,
X ‘ y=3x—-4 ’
0 [3-0-4=—-4 = (0,-4)
1|3 1-4=-1 = (1,-1) 1 /
0 X
\d
/
/

4. @\x . o)
@, -1 D(3,4)

y=ax+b y=ax+b
-1=a-4+b 4=a-3+Db
4a+b=-1
3a+b=4 [ (-1)
4a+b=-1
Ba—b=—4 }+
a=-5

4a+b=-1
4.(=5)+b=-1

20+b=-1 [+20

b=19

Trazena jednadZba pravca je y =—5x + 19.
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2. 15T JednadZzba pravca B

—_—

Jednadzba tog pravca je x =—2.

\

—

T\
oS

x=3
7 b=-5
Xy
(6, 3)
y=ax+b
3=a-6-5
8 =6a :
a=§
6
4 L . .4
a=3 Trazena jednadzba pravca glasi y = 3 5.
8.

Usporedni pravci imaju jednake koeficijente smjera. Dakle, a =—1.
Potrebno je odrediti jo$ odsjecak na osi y:

Xy
F(=5,-2)
y=ax+b

2=—1-(-5+b
2=5+b [-5
-7=b.

JednadZba pravcaje y=-x—7.
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2. 15T JednadZzba pravca B

9. Potrebno je nacrtati pravce u koordinatnom sustavu u ravnini.

Ix+2y=0 = 2y=-3x = y=—ix

2
X y=—ix
2
3 o
0| -30=0 = (0
2 —%-2=—3 = (2,-3)

x+ty+2=0=y=—x-2

X ‘ y=x-2
0| 0-2=-2 = (0,-2)
1

—1-2=-3 = (1,-3)
y 8

_—

RjeSenje sustava je uredeni par (4, —6).
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3. ispiT Potencije i algebarski izrazi A o

1. a) 2.32=23.23=529

_ 2)2:(_1_7)2:&

b)(35 5 25

¢) 3-(—4)Y?—(-72-32=3-16-49 -9 =48 — 441 =393
_4_12 a4 -l 1, 53

d) 3y -2P= 4= po4=3

2. a) Brze rjeSavamo ako primjenjujemo Jednakost

a

4

SR %2

b) Vrijedi a®: b* = (a : b)*. b
26\ (137 _ (=26 137 _ (26 MV _ (=27 _ 4
(121)'(11) (121'11) (121 ,1/3) (11) 121

3. a) (-9x%) =81x?
3mnp)2 _ 9m*n?p?
b = .
) ( 25¢

6251

—(a by’:

I
,—\
\_/

4, a) 21 —9x+ 7> -8 +x=21-8x—x% ili —x*-
TN ~—

AN —— ’
b) 3(2a+b)—(a+8\)(¢ljlb)=6a+3b—(a 4 —a+4ab—8+32D

=5a +4ab +35b - 8.
5. Toc¢na jednakost je a). @
a2 -

=3 3 3_-27
44 64

ja
¢) ((—2)3)2<—2)6®d) (1)) =10 = 1.

8. a) 3x' — 120 +x’ —4x> =4x" - 16x°
_— N —— T~

b) 2.8x)° — 5x3y + 2x°y — 0.2x)° = 2.6x)° — 3x°).
0. 22Q4g2 ) (7Q3Q7go) = 144112
14-3*. (=)' 22=14-81-(-1)- 4=—4536.
10. 3m®p : (4m*n’p) = %m4n7

%m“n7 = % 10%-0.17=0.75 - 10 000 - 0.0000001 = 0.75 - 0.001 = 0.00075 .
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3. ispIT Potencije i algebarski izrazi B GRUPA

1. a) 352=35-35=1225
b) 1.7>=2.89
¢) 1202 =14 400
d) 0.0007> =0.00000049
e) (-97°=-9"(9) (-9)=-729

03 -5

g) 8°=1
h) (33) =3°=729.

2. a) 25%-(0.16)>=(25 - 0.16)>=4%>=16

b) (2L)2.(%)ZZ(Z.%)ZZ(Z.Z)Zz(i)zzﬁ
3) "\27 3°27 ¥ 98 14 196
1 14
3. *9a+(-1la)=-2a
9 - (—11a) =-994°
e 3y+1-(-8)=-"T3y+1-y+8=—4y+9

m
8) - (C4y +9)= 4>+ 9y + 32y — 72 = 4*
(=38) Cly+9)=—4"+ 9 +32y - y

o 24x*: (8x%) = 3x°

32 4 8x% = 1112

’%/

prvi ¢lan zbroj ¢lanova | umnozak ¢lanova
—2a ~994*
3y+1 —4y* +41y - 72
11x* 24x*
2 I D 2 2 2
4. 3m”—5m(3 —m)+( +4)=3m"—15m+5m”+3m"+4m — 6m — 8
- TN - - TN TN
= 11m*—17m 8.
5. 256=16"-16 a) 256 =28
Q41 b) 256 = 4*
A AN AN R
2:2 2222 2-2 ) 256 =167

6. a)3°-24=3-3-3-2-2-2-2=27-16=11

1) s_ L (1y_1 1. 1 2 3
b) (_2) +0.5 _16+(2) “16 78 16 "16 16

€) 8-5°—4-(=3)°=8-125-4-(=243)=1000+972=1972.

7. a) 9(ab)’ + 11(ab)’ — 40(ab)’ = -20(ab)’
b) 34 7b 38 6b3 312 13b4

C) 79x3 511 . (74x3y22) 75 3 10

22



3. ispIT Potencije i algebarski izrazi B GRUPA

8. 2x-7P2-03B+yP=2x-N2x-7) =B +»)(3+y)
=4x% — 14x —14x +49 — (9 + 3y + 3y +)?)
=4x> —28x+49 -9 — 6y —)?
= 4x? — 28x —1? — 6y + 40
4-03%2-28-03-(-02)%-6-(-02)+40=4-0.09—8.4—0.04+ 1.2 + 40

=036-84-0.04+12+40
=41.56 - 8.44 = 33.12.

9. Znanstveni zapis je zapis u obliku umnoska broja izmedu 1 i 10 i potencije broja 10.

a b a+b a-b a’

3-107 | 4-10 7-107 12-10%=12-10" | (3-107) =27-10*' =27 - 102

8-10° | 7-10% | 15-10°=1.5-10* 56-10°=5.6-107 | (8-10%a=512-10°=5.12 - 10!

X,
oS

%
2
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1. 2)9  b)0.13 ¢) 17—1
2. (-5J14) = (=57 14~ =25 - 14 =350.
3. a) 1600 ++/4=40+2=42
b) 0.36-2V144 =0.6-2-12=0.6-24=-23.4

2
)éﬁ—%\/m 8 20-% 6-13-6-4F i ili-44

10, 5 5 5 5
4. a) /49 <50 <64 b) +/0.49 = 0.7
7 <50 <8 0.8[>]~/0.49
V50 [<]8
5. a) V17 =417 = 117 - 417 = (1 - 4)J17 = -3J17
b) 3.8V3 - 124/3=(3.8—- 1243 =-823 &
-5 -2 TN

7. a) Primijenimo tvrdnju vezanu za korijen ummes b=a-lb,a,b>0.

\/25.196 \/ \/196:1__
144 225 V144 225 12

b) Vrijedi Va :vb =a:b,a>

J98:1/2 =982 < J_
c) \/—\/_—\/ﬁ—
8. a) 2f 2+3\f +2f 32 =45 +64/10
6+2\/_ o+ 2411)( J—+2J_) 642466 + 2466 +4-11
~N~——

_+4J_+44 50 +4+/66.

9. a) 283:(443)= i{gf 7

by $3T08 (643) = fijf SLLRENTE

10.2) V12=/43=14.3=23
b) V125 =1425-5=+25-/5=5V5.

24



4, spir Korjenovanje A i

11, V8 =732 +/50 =42 = 74/16-2 ++/25-2
¢d.£ ﬂ =2\2-7-42+52
prvo djelomi¢no
korjenujemo =22-28V2+5\2

- 2142,

12.a)

13.2) x* == /f b) x* =0.09/f
|x|:O.3

5
“ % =03, x,=-03 \
5 5

nTe 2T,

x|=40  (40=4-10)
|x|=2\/ﬁ

x1:2\/ﬁ, Xy =24l

<

25



4. spir Korjenovanje B e

1
1. a) 19  b) 0.12 0 15
2. (—2\@)2 =(=2) 19" =4.19=76,

3. a) /10 000 +,/12100 =100+110=210

b) /0.0016 —2+/3.24 =0.04—2-1.8=0.04—3.6 =-3.56

17 2 1 .. 28
—\/90 ——\/28 - 17 15-—=15-52=9— ili =
9 1Z }6 3 3 3 3
4. a) /81<+/90 <100 b) +/0.0064 =0.08
9<+/90 <10 0.08[=]~/0.0064.
Joo [<]10

5. a) J10-910 =110 —910 = —8/10
b) 831412414 =(8.3-12)V14 =-3.7/14

\/— 075\/_—5\/7——\/——10\/_——f—
6. \B+(—\E—2\B)—o.7\6:£—\6—2\_6 - 3—1.7\6.

16 25 5 20
A T \/7\/7 79 @@
b) 72:2 =+72:2 =36 =
0 m.ﬁm\@
_
8. a) 3\/3(4—8\/5)—@11\_10\
b) (2\/5—@)2:(2 3—\/ﬁ)(2\/§—«/ﬁ):4\/§2—2«/ﬁ—2x/ﬁ+ﬂ2

~N~—

=4.3-4/42 +14=12-4J42 +14 =26 —4-/42.

9. a) 42\/§:<6\/§)=f§:

b) 30772:(2042) = };(f{/j % 7—22%\/%:%-;{:9.

10.2) 150 =/25-6 =56
b) /84 =+/4-21=221.

11. V27 -8/12 +/243 =93 - 8/4.3 +/81-3 =33 -8-2/3 +93
=33 1633 +94/3 =—443.
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4, spir Korjenovanje B

-
13.a) x2=% /f b) x> =225/
le—i |x|=1.5
_2 x1=1.5, x2:_1.5
(O S
b2 P
) §x2=2 /:% d) 64x*—49=0
g 64x> =49 /:64 \
=22

=
I

=
o
Il
—_—
|
T~
§|
=
Il
OOl\]o\
i
“/
2

=
Il

@/@ ol
@mf
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5. ispir

Pitagorin poucak

1. Uocimo da je a duljina hipotenuze, a 2b i ic su duljine kateta. Vrijedi: a® = (2b)* + (

4

2. Nacrtan je kvadrat kojemu je zadana duljina dijagonale.

Uoc¢imo pravokutni trokut.
3 d*=d*+d?
d?>=2d*

[l d=a\/§

2
Viijedi: 82 =2 + (4]

b =34 mm
a =32 mm

=9
Va !

Viijedi: ;= 93

2

2

e e=56dm
a a=35dm

rero
A

(2 4

2
= 2+(1
1225=28 2)

28

2
Vrijedi: ® = (ﬁ) T (1 .

5
4

2
342 = vaz+ (2)

2
1 15682+ 16

1568 2+ 256
=1156 - 256

%
2
X

36\/_:a2f /-4
1443 =a’\3 /:\3
a* =144 /f

a=12 cm.

1225 =784+ (5)2
(5)2 — 1225784
0] -s

- 12

f=42 dm.

AGRUPA



5. isp Pitagorin poucak A c:oe

6. Vrijedi: r = g Prvo ra¢unamo duljinu
dijagonale pravokutnika:
D C & =d+ b
b b 0,= 12n cm 0,=2rm
B b=2cm 12n=2rn /:m
P=9 2r=12=d=12 cm.

Potom rac¢unamo duljinu druge stranice pravokutnika:

2_ 2,42

d”=a"+b Naposljetku ra¢unamo
122 =4* + 27 povrsinu pravokutnika:
144=a” +4 P=a-b

a2=140/f P=2435-2

2
a =140 =/4-35 = 2./35 cm. Pi*/g cm”.

7. P =300 m>2 cunamo duljinu osnovice:
va=20m \0 P:a'Va
0=7 2
(10
300 420
Z,
300=10a /:10
Potom rac¢unamo duljinu kraka:
a=30 m.
2
2_ .2, (a

v+ (5)

30\ . :
b2 =20%+ (7) a racunamo opseg trokuta:

) o=a+2b
b* =400+ 225
0=30+2"-25
=625 |V
h=25m. 0=80m.
8. A y=18 mm Prvo ra¢unamo duljinu stranice tog trokuta.
0. P="7 Prema Pitagorinu poucku vrijedi:
o/ |\ o
2
a3
a 18=—— /-2

B C 5 /

a3=36 /:\3

36 3363

= 5G 7 =12/3 mm.
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5. isp Pitagorin poucak A c:oe

Tada raCunamo opseg i povrsinu tog trokuta:

2
o=3a P=a\/§
0=3-1243 4 .
0:36\/§mm P=(12\/§) \/§
36 4
144 3.3

A

p— — P =108v/3 mm?.

9. a) Dopunimo trokut do jednakostrani¢nog b) Nacrtani trokut je jednakokrac¢ni trokut.
trokuta.

30°(30°

60° 4 60°

4 4
b je duljina visine jednakostrani¢nog \‘ , 25
n =

trokuta: 7
po B3 ne |
2[ 2

=43 s\

V2 2

%, S
2

30



5. isp Pitagorin poucak B

Loayd=p+E by A=@nlimd o (3m)2=(%k)2+(5n)2.

2. 2 72 =2 424’ y? =127 + 52
12 49 = x* +24 yr=122+5%
7 x* =25 y? =144+25

y x=5 2 =169

y=13.

3. a)l152#5%+14% E—
2
b) 6% = J11 +5% Trokut je pravokutan.
¢) 172 =152+8> Trokut je pravokutan.

d) 10% = 9% + 42,

4. & 20
a=—=
2
10
\Qa_ﬂ.ﬁ__ﬁ
2 V2 7
a=10x/§cm
5. QZZ 2 1Q2
(2) 302 - 18
a 2
(3) =900 — 324
2
a ( (ﬁ) -576 /¥
<& 2
2
D102, (@ a _ .
\ - 18 +(2) S=24 /2
a =48 mm
6 15V3 B
V= m
—C 15\/—:Q /.2
a="? 2
a3 30M3=av3 /i3
y=—-
2 a=30cm.
_ 2
7. D a C 6—48 dm 676 =576 + (i)
a=260cm= 26 dm 2
f 12
a / f=2 (2) =676 — 576
2 2
2 (e (L 2 -
“=5) +(5) (£) =100 /"
4 a B , , 2
2_ ﬁ) (i) I _ .
26 (2 +(L L=10 /2

f=20dm.



5. isp Pitagorin poucak

B GRUPA

P, =169 m*

a=24m

o="
)
P =rn

169 =r’n /:n
r* =169 /f

r=13m
d=2r=26 m

0=98 cm
a=40 cm
P=7?

v 21 cm.

N
:FN o
+
=
~
<|

10. A Prvo raCunamo duljinu

stranice tog trokuta:

_a\3

4

P

2
B a4  C 83=a\/§/'4
4

32V3=a’\3 /i3
a’ =32 /f
a=+32=416-2

a=4\/§ mm.

32

<

a2 +b%=4d* o=2a+2b
5 0=48 +20
576 +b> =676 B
0 =68 m.
b> =676-576
bZ:IOO/J—
b=10m

Prvo rac¢unamo duljinu kraka:
0=98 cm

o=a+2b
a+2b=9&
40

Na kraju ra¢unamo povrSinu trokuta:

2
%0 21
Z

P =420 cm®.

Potom ra¢unamo duljinu visine
jednakostrani¢nog trokuta:

a\3
V=

2
A
2,

v:2\/g mm.




6. 5P Skup realnih brojeva A crom

1. a) Skup racionalnih brojeva ¢ine brojevi koji se mogu zapisati u obliku %, pri ¢emu je a cijeli
broj, a b prirodni broj.
Npr. % 2 :% -1.8= % su primjeri racionalnih brojeva.

Skup iracionalnih brojeva ¢ine svi brojevi koji u decimalnom zapisu imaju beskona¢no decimala,
a nemaju period. Ti se brojevi ne mogu zapisati kao razlomci oblika B pri ¢emu je a cijeli, a b
prirodni broj.

Stoga je presjek skupa racionalnih i skupa iracionalnih brojeva upravo prazan skup. Koristeéi se
skupovnim oznakama pisemo QNI={.

b) Svaki cijeli broj, npr. =2, mozemo zapisati kao razlomak:

0= 12
Dakle, svaki cijeli broj je ujedno i racionalni broj. QUZ = Q.

2. \/3.61—19—% Q. \

3. a) — 1 10 000001 -10.001 ——> kona¢ni decimalni za
/ \ p&o
3nuleu 3 decimalna
dekadskoj mjesta
jedinici @
b) 3L =31.8=3.875 —>» konacni d€¢ pis
8
—24
—56 \
—40

) % =12:7=1.714285 ——> beskonacni periodi¢ni decimalni zapis
=7
50
-49
10
-7
30
28
20
-14
60
=56
40
=35
5
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6. 5P Skup realnih brojeva A crom

d) —22—0.4 ——> konacni decimalni zapis

30

%=§=E=0.4 ili _%):520.4.
20
-20
0

T skra¢ujemo s brojem 8

3 decimalna 3nuleu
mjesta dekadskoj jedinici

2105 _ 421
100 20"

5. a) Zaokruzujemo brojeve u podzadatcima a) i b) jer ti brojevi ima'&onaéni periodi¢ni zapis.
Ti brojevi su racionalni.

6. a) |x|=3, x,=3eN, x,=3¢eZ b) 44%
+72 P

b) —21.05=-—

— 43% N
¢) 3(x-7)=11x-3 @, 01 = 1.7
Bx+21=11x-3 -0.01 -0.01
2 ! m=169 /7
=3x=11x-24 _ o
-llx  ~llx m=13€Q, my=-13€Q
—l4x=-24 /[ 4 —1@
24
14
=12 ¢
7
e) —1=y—3_—710Z /-7 t)x=0.75—%_5‘62x
e x=0.75-025 - 32
-7=Ty-3+10y <, 6
~7=17y-3 x=05- 6x /.6
b ) 6x=3-(5—-2x)
e /:17 6bx=3-5+2x
4
y:_ﬁeQ 6x=-2+2x
—2x —2x
4x=-2 [:4
x:ﬁ
4
XZ%leQ.

34



6. 5P Skup realnih brojeva A crom

7. a) 0.24-2.031 -27=0.48744 - 27 =-26.51256 € Q

10 10.42°
b) —15-2:42=-15--2: 15—l at=gs - 2 o520 — 1520 ¢
) 7 7w, 7°5 7 21 147 147 <

8. a) J§-J§=(J§)2=3¢1
) (-3-V3) =(3-3)(3-V3)=9+33 433432124643 €1
©) V2+32=4/2 €1

d) 57'5—%11:4%7561

e) %\/5—(1+\/§)=%«/ﬁ—(1+x/5)
:%-2&—1—&
=7 -1-7 &
——lel

f) 5v10 -+/250 = 5110 —+/25-10 = 510 - 5\/_0

9. a) Prodajemo eure pa gledamo prodajni tecaj.
150 Q 1€=1.1026 3

150€~165.39%
Mozemo dobiti 165.39 americkih dolasa.

1
b) 1$=-—-~€
_150< 1.1060 0

150§ = 120

6
150 $ ~ 135,

Mozemo dobiti 1 a.
10. Kamata ovisi o kamatnoj stopi koju odreduje banka, o iznosu kredita i o vremenu vracanja
kredita.
11. a) Povoljnih elementarnih dogadaja je 11 od njih ukupno 25.
Trazena vjerojatnost je %

b) Taj je dogadaj siguran 1 njegova vjerojatnost jednaka je broju 1.
¢) Taj je dogadaj nemoguc te je trazena vjerojatnost jednaka broju 0.
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6. 5P Skup realnih brojeva B e

1. a) QUI=R
b) NNZ=N.

2. 0.0289 =40.17> =0.17 € Q.

27

3+ 3 75000

=0.0027 —> konacni decimalni zapis

b) —% =-1.5 —> beskona¢ni periodi¢ni decimalni zapis

14:9=1.5
50
5

) —5—12—4.25 —— konacni decimalni zapis

12

51:12=4.25
30

60
d) % =0.863 —> beskonacni periodi¢ni decimalni zapi \
19:22=0.863

190
140 .
080
14
2565 64 @

4. a) —2.56=-26 __64
) —256=-900 =723

_ 410071
10 000 °

5. Zaokruzujemo brojeve u po @’ ima b) i d). Decimalni zapis tih brojeva je beskonacan i
neperiodican. Ti brojevi S@yiragtonalni.

N N
6. a) |y|=9,y=9¢€ -9c 7. b) —-5Q2x-1)=4
-10x+5=4
-5 =5

-10x=-1 / :(-10)

b) 41.0071

1
TR
¢) ¥*—1=5 § -2F=2x /12
a o 4 3
-3 _ 4
2=6 [V 732Xy 2,
N A B
x=~N6 €l x,=-6 €1 —33-x)=4-2x
-9+ 3x=28x
—3x —3x
9=5x /:5
xZ—%eQ
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6. e Skup realnih brojeva

BGRUPA

7.

1 5-2x
2=1_p5-3=2x
¢) 5 4
2=02-05-2"2x
2=_03-2-2x
+0.3 +0.3 4
_ 5-2x
23=-22 /.20
_5 _
A
46 = —25 +10x
+25 +25
71=10x [:10
x=7.1¢€Q.

) 5.31-2072-17= 1100232 - 17~ ~5.99768 < Q
1
b) —18—% PR TR S O SO &e Q.

6 10, 6 2

a) \B-ﬁ=(\6) =5¢1
b) (—2—«/5) (2+J_ 2@ \’
\Vrijedi (—al=d’. =4+22+22
_4+4J_+2

=6+4/2
©) V3+23=13+243=33
d) 3n—ln=2£ne @

33
e) %\/ﬁ—(nﬁ)

=—1el

) 250 —+/90 =+/25-10 =910 = 510 =310 =210 € L.

a -
) s ( 1 EUR = 0.84333 GBP) 7
75 EUR ~ 63.25 GBP
MozZemo dobiti 63.25 britanskih funta.
b)

1
1 GBP=+-,--- EUR
. 250 < 0.84587 . 250

250
0.84587

250 GBP = 295.55 EUR
Mozemo dobiti 295.55 eura.

250 GBP = EUR



6. 5P Skup realnih brojeva B e

10. 12013.72 _ 541370~ 12,

10 000

11. a) Dvoznamenkastih prirodnih brojeva je 90 (10, 11, 12... 98, 99).
Parnih je brojeva medu njima 45. TraZena vjerojatnost je:

45_1
90 2°
b) Svi dvoznamenkasti prirodni brojevi su racionalni. Trazena vjerojatnost je:
90
—==1.
90
¢) Niti jedan dvoznamenkasti prirodni broj nije iracionalan. Trazena vjerojatnost je:
0
—=0.
90

\

%
%
2
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7. spit Planimetrija A i

a) x:8=7:2

vanjski ¢lan unutarnji ¢lanovi vanjski ¢lan
razmjera razmjera razmjera
Umnozak vanjskih ¢lanova razmjera jednak je umnosSku unutarnjih ¢lanova razmjera.
~~
x:8=7:2
v
2x=56 /:2
x=28

7N\
b) 6:5=9:(x=2)
v

6(x—2)=5-9
6x—12=45
+12 +12

6x=57/:6

6 \
-l
9.5 == — .
’(’Q\ 1
2. Omyjersirupaivodeje 1:4.
— 2
1 +4 =5 dijelova

12 : 5=2.4 = Svaki dioYma volemen 2.4 L.

20
Upotrijebio je 2.4 L sirupa. @

3. M N
4. Duzinu dijelimo na @ jednaka dijela. Toc¢ka T nalazi se za jedan dio udaljena od toc¢ke C.
C T D

5. Usporedni pravci na krakovima kuta odsijecaju proporcionalne duZine.

Vrijedi 42 :35=x:30

N—
35x=42-30 /:35
6 6
x=4&'3{j = x=36mm.
¥y
1
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7. spit Planimetrija A i

6. Provjerimo vrijedi li 5:4=4:3.2.
N>
5-32=4-4
16 =16

Da, pravci c 1 d su usporedni.

7. Trokuti ABC 1 A'B'C'" su sli¢ni ako su im veli¢ine odgovaraju¢ih kutova jednake i ako su im
duljine odgovarajucih stranica proporcionalne.

Za veli¢ine kutova vrijedi ao=0, B=f"i y=1’, a za duljine stranica a:a'=b:b'=c: ¢

8. a) Izracunajmo veli¢inu preostalog kuta u prvom trokutu:
180° — (91° + 56°) = 180° — 147° = 33°.

Zakljucujemo da su trokuti sli¢ni jer imaju dva kuta jednakih veli¢ina. Sli¢ni su prema poucku
K-K o sli¢nosti.

b)
10 Provjerimo vrijedi

4 0. Vrijedi.

vr$ni kutovi Trokuti suSlicni prema poucku S-K-S o sli¢nosti.
(jednakih su veli¢ina)

kuti su sli¢cni prema poucku K-K (90°, o). Stoga su

1
eStranica nacrtanih trokuta proporcionalne, tj. vrijedi:
d /~
d:24=10:15
\_/
@ 1.5d=24-10 /: 1.5

24mf\ o j=?‘6‘11-5

10 m Zgrada je visine 16 m.

10. a) Kruznice se dodiruju izvana: |S152| >ry =Ty
b) KruZnice se dodiruju iznutra: |SlS2 |= ry =1y

11. 4
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7. spit Planimetrija B

1 4iy=5:6 b) (B+x):2=(=1):5
D Ly = . + 2= _ .
a) i/ ) ( w
5p=24/:5 5-3+x)=2-(x-1)
y=438 15+5x=2x-2
-2x —2x
15+3x=-2
—-15 -15
3x=-17 /:3
__17
3
2. M:L=8:5
(12+L):L=8:5
v
5-(12+L)=8L
60 + 5L =8L
-S5L 5L

60=3L /:3
L=20
Luka ima 20 eura.

3. Duzinu duljine 8 cm dijelimo na tri jednaka dijela. Syaki dob
trokuta.

i dio je duljine jedne stranice

4. Duzinu dijelimona 3 +2 =35 jednaki

5. a) Prema Talesovu p@

VR
rijedi @d
8d=27 /:8

d=21-337s.

8

b) 20:21=18:x
~
21 20x=21-18 /:20

9
20 (=218
2010
189
=189 _ 159
0

m“ d=18+x=18+18.9 =369,

11



7. spit Planimetrija B

6. Provjerimo vrijedili a:a' =b:b'=c:c"
a:a"'=6:10=3:5
b:b'=9:15=3:
c:c'=12:20=3:5
Trokuti su sli¢ni prema poucki S-S-S o slicnosti. AABC ~AA'B'C".

7. Racunamo veli¢inu preostalog kuta trokuta 4ABC:
180° — (35° +47°) = 180° — 82° = 98°.
Trokuti su sli¢ni te su im veli¢ine odgovarajucih kutova jednake.
Trazena veli¢ina kuta iznosi 98°.

8. Vrijedi 0:0'=5:2
N
0:42=5:2
\/
20=42-5
20=210 /:2

0=105cm . &

20

b) Sijeku se u dvjema tockama.

¢) Dodiruju se iznutra (u jeg gy Je

d) Nemaju zaj edniéki& 1 jedna se nalazi unutar druge.
11. 12. A’

O/ |

Q C

KruzZnice se dodiruju izvana.
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8. ISPIT

2.

3.

a)

Prizma i valjak

. o broj vrthova | broj bo¢nih
crtez prizme naziv prizme . i
prizme strana prizme
i peterostrana
i prizma 10 5
t
rostrana 6 3
prizma
cetve?ostrana 2 4
prizma
a) kocka b) kvadar c¢) pravilna trostrana prizma
2
b)
—— N
] =a3 /:\3
; o2
) R NEINE
R
— - a= 2v3 3 cm.
B 3
1.5 cm
2 cm 2 cm 3 cm
2 cm
3¢

43
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8. ispir Prizma i valjak A i

b) a=3cm
b=2cm
c=15cm
o, V=?
O =2(ab + bc + ca) V' =abc
0=2-(3-2+2-15+15-3) y=3-2-1.5
0=2-135
0 =27 cm?
5. } D =+/50 dm
i ¢ a=5dm
e b=4dm
8 b 0="?
a
Prvo ra¢unamo duljinu preostalog Zati o9plosje kvadra:
brida kvadra: O = 2(ab¥ bc Pca)
D= +b*+ ¢ 2-(% +4.343.5)
J30 =52+ 42+ 2 =920 + 12 + 15)
50 =25+ 16 + ¢ A7
41 -41
?=9 /\f
¢=3dm.
6. | m2
\ 083 m’
% v a,v="7"7
a//,k\\a a2\/§
B= 4 V=B-v
a 2 /3 10843 =3643 - v /:\3
3643 =2 -4 _ .
2 108=36-v /:36
1443 =a\3 /:\3 v=3m
=144 |V
a=12m
7. a) b) »=10mm=1cm
v= 3 cm
Pop=?, 00p=? 00p=2-2r+2v
P,=2r-v 0, =4-1+2-3
Pop=2-1-3 00p=10cm.
P0p=6cm2
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8. ispir Prizma i valjak A i

NS

b) r=10mm=1cm
v=3cm

0=?
O=2"T+2rm v n~3.14
0=2-1-t+2-1-1w-3 ‘
O=8m=2512 cm? Q
A%,

V=rmn-v
y=8>.1-6
V=641 -6

- @ V=384m =~ 1 205.76 m’.
10. (™ @\ B =91 cm®=28.26 cm’
N—]

V=3 dm?’ =300 cm’
V=B-v
300=2826-v /:28.26
7 dno v=10.6cm = h=10.6+0.5=11.1 cm.

V. |k (visina CaSe)
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8. ispir Prizma i valjak B

1. a) Sesterostrana prizma.

Y

D

d) Dvije su baze i Sest bo¢nih strana. e) 12 je osnovnih i 6 bo¢nih bridova.

2. Py, = 8142 dm’
a 0="?
_____ Prvo rac¢unamo duljinu brida kocke:
a Py = aZ\/E
a 81IN2=a\2 /2

a* =81
a=9dm.

A R
1
1

b) ok@. 3P O =2-(2-1+1-13.5+135.2)
2

v =54 dm =2.(2+13.5+27)
=2.425

=85 dm?.
Oplogje kvadra veée je za 31 dm?.

b) a=2cm
v=4cm
P=?
P=3-a-v
P=3.2-4
P =24 cm?,

3 dm

|
|
|
|
|
|
- —

3 dm
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8. ISPIT

Prizma i valjak

Looed

b)

V=245 cm?
v y=0.5dm=5cm
O,D=7?

Prvo racunamo duljinu
osnovnog brida:

V=B-v
245=B-5 /:5
B =49 cm?

B=da’
49 = ¢* /\f

a="7cm.

r=2cm
v=5cm

0,V="2
O=2r"T+2rm-v
0=2-2>.1+2-2-m-5
O =287 cm?

v=4m
V=16nm’
0o=7?
O=2"T+2m-v

Prvo raCunamo povrsinu
baze valjka:

V=B-v
l6n=B-4 /:4
B=4nm’.

47

0O=2-B+4-av
0=2-49+4.7-5
O =98 + 140

O =238 cm?

D=va’>+a’>+1?
D =+49+49+25
D=+123 cm.

V=rm.v
V=5%.71.v
V=501 cm’.

B=7rn
A1 = 1’1 /_:n
P=4 [
r=2m.
O=2rT+2rm-v
H{J
B
0=2-4n+2-2-m-4
O =241 m>.

BGRUPA




8. ispir Prizma i valjak B

8. ———— 2r:v=4:5

~— P()p=720mm2
v V=?
- ; P0p=2r-v
———  2riv=4:5 = =4k 2r=4-6=24mm= r=12mm
v=>5k v=5-6=30mm
P, =4k 5k V=rm-v
Py, =20k V=12%.m-30
720 = 20/k* V=144x - 30
=36 = k=6

V=4320m = 13 564.8 mm°.

9. a) 361 =r’n a=2r 4a
D P=361 /¥ a=2-19 .38

=19 cm a=38cm o=152cm

b) V, —volumen kvadra v =100 cm \‘

V, = volumen valjka
V,= a-v v,
V,=38%-100
V,=1444-100
V, =144 400 cm’

36 Y001 =~ 113 354 cm?
V-
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O. ispiT Piramida i stoZac A e

1.
naziv .
N . k broj st
crtez piramide geometrijskog baza ukupan broj strana
tijela geometrijskog tijela
peterostrana
piramida peterokut 6
tr‘ostrgna trokut 4
piramida
cet\{eros't rana cetverokut \ 5
piramida
2 ) FN .

/ \
\L— . ~/
/v\ 4 Ull11 /4\
/
— 3cm

é

\/

S
b) Uocimo trokute.
3 cm
3cm
y 3cm v RN
1
i = a 2 = 2 = \/5
2 2 2

vZ A
" cm S— g

v =37 -1 "
v =V8=v42 v=9-2
\4

v = 242 em

2 cm
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O. ispiT Piramida i stoZac A e

3. d=12dm
b=10dm
Py, =? e
b 2 2
pr=v+ (L
v v (2)
102 =v* + 67
d V2 =100 — 36
2 vy=8dm
d-v
Pdp‘T4
12-8
P, =48 dm’
|1
d
2 .
4 a=6¢cm Bza;/g \ V=B3v
v=4cm ) 3\/_
=2 -3 =~ -
B 1
V=TV & V=123 cm’.

=32 mm
vy =6 mm

0="?

Za povr$inu bocne strane potrebno je izracunati duljinu visine pobocke.

2
V12=V2+(%) O=B+P P=#-21
2 Zl
v v, V12=62+(i) P=2av,
2 P=2-4.210
v?=36+4 P = 16470 mm?
- v, =~/40 =/4-10 mm
2 v =210 mm O=(16+ 16@) mm?.
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9. ISPIT

Piramida i stozac

AGRUPA

6.

v=4m
r=1m
=9 Pop 2r-v
v S N N 2
Pop:? v Pop:r.v
Oop:? Pop: .4
2=V + 72 Pop=4m2
2_ 42,12 - -
sc=4+1 r 2
S2:16+1 00p:2r+2s
217 ) 05, =2 1+2:17
s= 7 m 04y = 2+ 2417) m.
a) kruga i kruznog isjecka
b) s s r=8cm Prvo ratunamo duljinu izvodnice stoSca:
;=_150m =242
L sP=82+1
p=2rms ,
2rm 2 s° =64+ 225 P=rms
pP=rms 2 K P=8-m-17
. P=136m cm?.
r=12cm
s=13 cm
12 cm 0,V=7 =B+P V:%
V=132_1 O=rn+rus yorPn-y
5 =1 O=ra(r+s) T3
2
W iy O=12n(12+13)  p=12m-5
O =300m cm? V===
V= 240m cm’.
V= 4m dm’
v=30cm=3dm
0="?
Prvo raCunamo povrsinu baze, a potom i duljinu polumjera baze:
V=—B?;V Pi=4n /:m
4o B2 2=4 /7
V.8 r=2dm.
B=4n
V=g O=B+P
; 32422=¢7 O=4mn+rms
v 9+4=2g O=@n+2n13)dm ili 2m(2 ++/13) dm.
2=13 /¥
nll4 S:\/Bdm
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O. ispiT Piramida i stoZac BT

1. a) sedmerostrana piramida b) sedam je osnovnih i sedam bo¢nih bridova

¢) jedna je baza i sedam pobocki  d) vrh piramide

2. a)

T Banma piramide je kvadrat: d = 8/2cm.

8 cm

8 cm 2_ 2 (a)2

b) Proucimo trokut.

Znamo b=d=6cm
%= 1.5v2 em
b 2
Vi Vrijedi V12 =b’ - (%)
s v =6"-(1.5V2)
3 v =36-2.25-2
v =36-45
v2=315 /¥

y=4/31.5 cm.
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O. ispiT Piramida i stoZac BT

4. V=3753 m?
v=5m
Op="?
Prvo raCunamo povrsinu baze, a potom duljinu osnovnog brida:
B-v a3
= B=4N>
d 3 4
B-5 [ 3 NI
3753 =2 / = 22 =4a~N> [,
75 : > " 4 V3
B_%\/E.g, a’=225-4
5 2=900 /¥ 05 =3a
B=2253 m’ a=30m 0,=90m
5. a+2b=16dm

B =36 dm’
0,V="2 &a—I—me
b b B=d 6+2b=16
26=10 /:2
m & b=5dm.

Vi

bocna strana piramide
Prouc¢imo trokut. @

[

2
Viijedi  d=av? gdTaBerje 12 =5 — (g) y=B
d =62 3 12
b v2:52_ @2 V:%ﬁ
. @ 7 7
1 1
\ v =25-18 V=127 dm’.

v=\/7dm.

Za oplosje piramide potrebno je izracunati povrSinu jedne bocne strane, a potom i pobocja

piramide.
V2 =P (g )2 Oznacimo li s P, povrsinu
! 2 jedne pobocke, vrijedi:
b y b=5dm \/12=52—32 P:a-v1
1 vi=25-9 2
2 _ - 2.
L vi=16 / P, - 6’24
@ o v=4dm 1
7=3dm P, =12 dm%

Tada je povrSina poboCja: P=4-P,=4-12=48 dm?.

O=B+P = 0=36+48
O = 84 dm>.
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O. ispiT Piramida i stoZac BT

6. s=13 cm
2r=10cm = r=5cm
P0p=‘?
Vrijedi:
V=s—7 1
vV =132-52 Pop:ZITZ"v —rev
v 5 2 !
) V- P
V=144 / ,
d v=12 cm. POP =60 cm
7. r:v=12:5 = r=12k, v=>5k
s=26m
P=7?
s2=17+?
267 = (12k)° + e I=24m
676 =144 P=rms
9 P=24m-26
P =624 m°.

8. Prvo ratunamo duljinu visine stoSca kako
% m “{ bismo izracunali njegov volumen:
" : Vv =17" -8
< i _ 17 mm 2=
ru(r+s) 8 mm =289 - 64
O=8n(8+17) V2 =225 /\f
O=28n-25 v v=15 mm.
O = 2001 mm*
. BRY
V:
23
8m-15
y=2°22"22
3 5
64n - )5
=031 " X
v.$
V==64n-5
V=320 mm’.
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O. ispiT Piramida i stoZac

BGRUPA

y=10cm=1dm

V=2L=2dm’
B=19
B-v
V:_
3
B-1
=21 /.3
i+
B =6 dm?
10. T sm=4-16n /:m
/ sf=4.16 /"
L | s=2-4
/,“ s=8cm
s O=rn(r+s)
2rm yn=L.2m /:2m
| 4 0 (2+8)
1.2
g5 r=is 0¥1%10

4

r=2cm =207 cm?
Da bismo izrac¢unali volumen stoSca, potrebno je i &mnu visine tog stosca:

_B-v
3

rrv
V:
3

o 2’m- 2415

v

3
V= —8\43 mem’,
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ZA\/RSNI ISPIT AGRUPA

1. 2x—5y=4 = 2x=4+5y [:2 = |[x=2+25y

e

—2(2+2.5y) +3y=2

—4-5y+3y=2 x=2+2.5y
—4-2y=2 [+4 x=2+25-(-3)
—2y=6 /:(-2) x=2-175
y=-3 x=-35.5

Rjesenje sustava uredeni je par (=5.5, =3).
2. Prvo zapiSimo sustav u standardnom zapisu.

_X_ 5 /.
35y2/5

—(x=3)-Qy+1)=4

15-x=5y-10 /—-5y—-15
—x+3-2y-1=4

-x=5=-25
—x-2y+2=4 -2

—x—5y=-125 ¢

x-2p=2 /(D) Q

—X—5y=—25}+ +2y=-2

Xt2y=-2 x+2-9==2

By=-27 [:(=3 x+18=-2 /-18

= x=-=20

y_

9
Rjesenje sustava uredeni je p@
3. a) \ y
X ‘ y=3x- % /
1 {3-1-7=

2 13.2-7=-1 /

Uvrstavamo tocke s koordinatama
(17 _4) 1 (27 _1)

_—

0 2 / X
b) Usporedni pravci imaju iste /
koeficijente smjera. /

Trazimo jednadZzbu oblika: /

y=ax+b.

koeficijent odsjecak )
smjera na osi y -

Trazena jednadzba glasi y = 3x + 2. /
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ZAVRSNI ISPIT AGRUPA

4. a) 25%-(-40)>=(25 - (—40))2=(—1 000)> = 1 000 000

1 25
2V (18\2_ (2 18y _ (2 7B\ _(25) _ 625

b)(§)'(%) (3 75) (/?29 (9) 81

0 (-2 =-2:(-2)(-2)-(-2)- (-2)=-32

d) 4°=1

5 ((—1)5)3 = (P =-1

f) (23) =232=26=¢4.
5. (3% +7)- (8 —X)=24x — 3 + 56 — Tx = =3 + 17x + 56

~— 7
—3-(0.52+17-(0.5)+ 56 ==3 - 0.25 + 8.5 + 56 = —=0.75 + 64.5 = 63.75.
- 64 _8 9_ |B_5 _

6. a) \225=15 b)\/gi1 5 c)\/; \E ;9 J0.000144 = 0.012.
7. ) 53 +3=63 b) 1742 -V2=17-2=34 ¢ 2 -/M=1218=36=6

d) /75 :3=4/75:3=25=5.
8. a) V150 =/25-6=5J6  b) /800 =~/2-400 V’K'

4

9. a) =9 /¥ b) 2x*-200=0
|x|=3 2x> =20
x, =3, x,=-3 X2 @
10. Primjenjujemo Pitagorin poucak?

N
0 e 10@ =172 - g2
6 xz\ y* =289 — 64
y  yr=225
x =

11. Iracionalni brojevi su V3 12.2345678910....
12. INQ=4.

13. Kako prodajemo eure, gledamo prodajni teca;.
300 1€=1.11798
300 € ~335.37 $
Mozemo dobiti 335.37 americkih dolara.

14. M N
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ZA\/RSNI ISPIT AGRUPA

15. Prema Talesovu poucku vrijedi:

{=6:12 = 129=6 /:12 =5
y:1=6:12 = 12y= 1.2 = y=5.

16. ; a=3cm
| y=2cm
I Vv -
L — 0,V="2
g O=2B+P V=B-v
a 0=2-a*+4av V=a* v
0=2-3%+4.3.2 y=32.2
0=18+24 V=9.2
O =42 cm? V=18 cm’.
17. / B / \ Dobiveno tijelo je valjak.
\ 1\cm
'. a r=1cm
\ ,': 4 cm U - yv=4cm

V=B-v &
V=r’m-v
V=121t-4\0
V=4n .

18. a)

b)
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ZA\/RSNI ISPIT

~7(3.5-1.5y)— 10y =5
—24.5+10.5y-10y=5
245+05y=5 /[+245
0.5y=295 /-2
y=159

Rjesenje sustava uredeni je par (-85, 59).

b) 2x +3y=7 /-7
“Ix—10y=5 /-2
1,4§c+21y=49}+
—145 — 20y =10

2x +3y=7 = 2x=7-3y [/:2 = [x=35-15y

=Tx—=10y =5

x=35-1.5y
x=35-15-59
x=3.5-88.5
x=-285

2x + 3y=17

2x +3-59=7

2 + 177=7 [ =177

2x=-170 /@2
y=159 x=-—285 &
Rjesenje sustava uredeni je par (-85, 59).
x Jy
Provjera: (-85, 59) 7S
2x+3y=7 Tk 1
2-(-85)+3-59=7 -7 - (-85 9=5
-170+177=17 590=5
7="17 5=5.
Rjesenje je tocno.
2. Usporedni pravci imaju iste k. ij y
smjera.
Zakljucujemo da je —1 koefigij jera
pravca p.
xy N+
Toc¢ka T'(2, 3) pripada cu pa njezine i \ -1

koordinate zadovoljavaju jednadzbu

pravca.
yZiszrb
-1
Vrijedi: 3=-1-2+b
3==2+b [+2
b=5.

Trazena jednadzba pravca je y = —x +5.

o B BT -6

b) (5 =13=1
O ((-2)°) = (-2)° = -512.

odsjecak na osi y

(—_7)2 _49
6 36
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ZAVRSNI ISPIT BGRUPA

4, a)3%.3°=3"7  p)32.37=3%

f 14 f64 8
5. a) V361 =19 b) 2—=,—=—= ¢) /90 000 =300.
) ) 25 25 5 )

6. a) 1045-8/5=2J5 b) 8/11-/11=8-11=88
¢) (10820 +44/5) : (24/5) =54 +2=5-2+2=12.

7. a)  00lx*=1 /:001 b) x-2=1 /¥
x*=1:0.01 x-2]=1
=100 /¥ x=2=-1/+2 x-2=1/+2
|x| =10 x, =1, x,=3.

x, =10, x,=-10

8. ¥ =7*-32
¥=49-9 ;
=40 /¥ P==

2
x= 40 P AT
x=+4-10 4
x=2J10m 5@.
9. 10 10
N 60° [ 60°
e/ x=2-10 N
\ x=20 y=x\/5=20\/§.
\ []
\8 x
10. a) % =31:6=5 @ skonacni mjeSovito periodicni decimalni zapis
10
40
4
b) 2 =4:7-0571428 —> beskonacni &isto periodicni decimalni zapis
40
50
10
30
20
60
4
c) 153 _ 153 :20=7.65 — konacni decimalni zapis.
200 130
100

11. a) NUQ=Q b)ZNQ=Z ¢ INZ=¢ d)RUN=R

12. a)% b)0 ¢

2_1
12 6
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ZA\/RgNI ISPIT

13. 4 B T
14. Da. Zbroj veli€¢ina kutova u trokutu iznosi 180°.
959 180° — (65° +25°) = 95°,
: Trokuti imaju odgovaraju¢e kutove jednakih veliina te su
G0 20° sli¢ni prema poucku K-K.
15. Vijedi: 4=L-C—j=1o
a b c
0_10 = a=1em
a
L=10 = p'=07cm \
4 _ r_
—=10 = ¢'=0.4 cm.
c

16.

V=1-2-4
V=8m’

i 4m

i / 2m @ |
I m
17, — \mZ:rzn9ncm2:>r3cm

~— % dm =50 cm

0=?

O=2r’n+2rmv
W_J

P 2B
~—2r —  0=18n+2-31-50

O=181m+ 3001
O =3187 cm?

B =971 cm?

y=150cm

V=150m cm’.
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18. a=4\/§m
v=3k v=3k = v=3m
N b bZSk b:5k :>b:5m
V:B-v
V=7 3
= (3k)* + 4% = (Sk)* yod v
“VEJVE‘VE:;; 9> +16=25k> | -9k 3 ) 1
2 2 yo42) -3
16=16k> /:16 3,
2=1 V=162
k=1 V=32 m?

X,
oS

S
2
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