TRIGONOMETRIJA
TROKUTA

6.1. Poucak o sinusima

Odredite duljinu stranice b trokuta ABC ako je a =16 cm, @ = 44° i = 72°.

Zadani su tri elementa trokuta ABC. Odredite preostale elemente i popunite

tablicu.
28 cm 3.8 cm
10 cm 51 cm
6 cm 8.2 cm
40° 130°11" 32°47 52°6’
81° 111°56’ 57°38'21" 37°54’
25°14' 23°7" 10°45’39"” 90°

Odredite mjeru kuta g trokuta ABC ako je a =10 cm, b =12 cm i o = 30°.

Odredite preostala tri elementa trokuta ABC.

a) b=8cm,c=14 cm, § =25° b) a =4.8 cm, ¢ =10.6 cm, vy = 25°35’

c) a=32cm, b=06cm, 8=100°40’ d) a=55cm,c=9.1cm, a =16°47
e) a=21cm, c =32 cm,y="72°55 f) b=1cm, c=2cm,y =60°31’
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6. Trigonometrija trokuta

Postoji li trokut sa zadanim elementima? Ako postoji, bez racuna odredite je
li jedinstven. ObrazlozZite odgovor.

a) b=4.5cm,c=9.2cm, §=108° b) a =4.7 cm, ¢ = 5.6 cm, y = 35°49’
c) a=7cm,c=6.1cm,y=21°16 d) b=82cm, c=9.3cm, 8 =33°19
e) a=51cm,c=32cm, a=112°55 f) b=35cm,c=24cm, y=92°

Odredite nepoznate elemente trokuta ABC.

a) a+b=12 cm, @ = 60°, g = 25° b) a-b=32cm,a:pB:y=5:2:3
c) a=4cm,c=7cm, o+ 8 =102° d) o=64cm,a— B=12° a+7y =108°
e) o=18cm, a =72°, y = 24° f) b=71cm,c=83cm, a+y=122°

Velicine kutova trokuta u omjeru su 2 : 3 : 4. Ako je duljina najkrace stranice
trokuta 12.6 cm, kolika je duljina najdulje stranice trokuta?

Velicine kutova trokuta u omjeru su 5 : 7 : 8. Ako je duljina najdulje stranice
trokuta 84 cm, koliki je opseg trokuta?

Razlika duljina dviju stranica trokuta iznosi 8 cm. Ako su mjere kutova nasu-
prot tim stranicama 84° i 39°, koliki je opseg trokuta?

Osnovica AB jednakokracnog trokuta ABC produljena je preko vrha B za
16 cm do tocke D. Ako duljﬂa kraka trokuta ABC iznosi 20 cm, a YADC=40°,
odredite duljinu osnovice AB.

Duljina hipotenuze pravokutnoga trokuta iznosi 30 cm. Ako je mjera jednoga
njegovog siljastog kuta 50°, odredite duljinu odsjecka simetrale pravoga kuta
unutar trokuta.

Zadan je trokut ABC u kojemu je @ = 62° i § = 70°. Ako duljina stranice b
iznosi 14 cm, kolika je duljina odsjecka simetrale kuta y unutar trokuta?

Zadan je trokut ABC u kojemuje @ : §:y =13 :8:9. Ako duljina stranice a
iznosi 9 cm, kolika je duljina odsjecka simetrale kuta @ unutar trokuta?

Odredite duljine stranica trokuta ABC ¢iji su kutovi mjera o = 62° i g = 70°,
a radijus trokutu opisane kruZznice iznosi R = 10 cm.

Velicine kutova trokuta u omjeru su 5 : 6 : 9. Ako je duljina najkrace stranice
trokuta 14 cm, kolika je duljina polumjera tom trokutu opisane kruznice?
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Poucak o sinusima

Odredite nepoznate elemente trokuta ABC.

a) R=18 cm, a =45°, B =78° b) R=54cm,a+B=124°, B—y=7°
c) R=74cm,a=>5cm,y=236° d) R=22cm, b =26 cm, o =103°
e) R=16.2cm, c =18 cm, a = 29° f) 0=13.8 cm, a = 62°47" cm, y = 89°12’

Odredite mjere preostalih kutova trokuta ABC.

a) a: R=9:14, g =50° b) c:R=3:2,a =22°

Dulja dijagonala pralelograma iznosi 30 cm i ona dijeli njegov §iljasti kut na
dva dijela mjera 30° i 24°. Kolike su duljine stranica toga paralelograma?

Kraca stranica paralelograma duljine je 12.3 cm, kraca dijagonala duljine je
16.2 cm, a tupi kut iznosi 142°. Odredite opseg toga paralelograma.

Odredite opseg trapeza s osnovicama duljina 7 cm i 19 cm te §iljastim kuto-
vima mjera 41° i 53°.

Odredite opseg trapeza s osnovicama duljina 8 cm i 2.5 cm te §iljastim kuto-
vima mjera 39° i 62°.

Produzetci krakova trapeza ABCD sijeku se u tocki E. Odredite duljinu
krace osnovice CD i mjeru kuta ¥CBA ako je 3BAD = 71°, |DE| = 4 cm i
|CE| = 3.8 cm.

Dijagonala jednakokracnoga trapeza dijeli tupi kut na dva dijela mjera 95° i
27°. Ako je dijagonala duljine 18 cm, odredite opseg trapeza.

Vrh stabla vidi se iz tocke na tlu pod kutom elevacije od 65°. Iz tocke na
tlu koja se nalazi 2 m bliZze podnoZju stabla, njegov se vrh vidi pod kutom
elevacije od 76°. Odredite visinu stabla.

Ptica vidi jednoga mrava na tlu pod kutom depresije od 42°, a drugoga pod
kutom depresije od 60°. Ako su mravi medusobno udaljeni 3.5 m, na kojoj se
visini nalazi ptica?

Mis s tla u dvoristu kuce vidi dno prozora pod kutom elevacije od 16°, a vrh
prozora pod kutom elevacije od 34°. Ako visina prozora iznosi 1.5 m, na kojoj
se udaljenosti od kuce nalazi mis?
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6. Trigonometrija trokuta

6.2. Poucak o kosinusu

Odredite duljinu stranice c¢ trokuta ABC.

a) 3 c)
4 cm N
d)
Zadana su tri elementa trokuta ABC. Odredite preostale elemente i popunite
tablicu.
a 6 cm 12 cm 4.8 cm 7 cm 41.6 cm
10 cm 9 cm 51 cm 38.4 cm
14 cm 8.2 cm 6.4 cm 6 cm 16 cm
126°34/
136° 90°
29°

Odredite nepoznate elemente trokuta ABC.

a) a=4cm, b=7cm, a+ 3 =102° b) a=6.1cm,c=8.3cm, a +vy =86°

c) a+b=30cm, c=24cm,y=060° d) b-c=4cm,a=8cm, +7y=280°
e) c=14cmy,a:b=2:3,y =60° f) b=35cm,a:c=3:5, a+vy=108°

g a=6cm,b:c=3:7,a+ 3=130° h) c=82cm,a:b=6:5, +y=117°
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Poucak o kosinusu

Odredite mjeru najmanjega kuta u trokutu ¢ije su duljine stranica u omjeru

4:5:60.

Odredite mjeru najvecega kuta u trokutu za cije stranice vrijedia: b=2:31

b:c=4:3.

Odredite srednji po veli¢ini kut u trokutu za ¢ije stranice vrijedia:c=5:41
b:c=2:5.

Odredite duljine stranica trokuta ABC za koji vrijedi a® + b*> = 34 cm?,
c="7cm,y=120°

Odredite duljine stranica trokuta ABC za koji vrijedi ac = 54 cm?, b = 8 cm,
B =60°36"38.59".

Odredite duljinu stranice a trokuta ABC ako je b = 10cm, ¢ = 7cm i
B =132°.

Odredite duljinu stranice ¢ trokuta ABC akojea =16 cm, b =9 cmia = 57°.

Odredite duljinu teZisnice iz vrha C trokuta ABC u kojemu je b = 10 cm,
c=12cmia=71".

Odredite duljinu teZzisnice iz vrha A trokuta ABC u kojemu je a = 6.8 cm,
c=3.5ecmif =115°.

Odredite duljinu stranice a trokuta ABC u kojemu je b = 2.4 cm, y = 62°, a
duljina teZi$nice iz vrha B iznosi 7 cm.

Odredite duljinu stranice a trokuta ABC u kojemu je b = 30 cm, @ = 50°, a
duljina tezi$nice iz vrha B iznosi 32 cm.

Kut koji zatvaraju teZi$nica i visina iz vrha C trokuta ABC iznosi 12°.
Izracunajte duljinu stranice a ako je b =17 cm, a < bi a = 34°.

Odredite mjeru kuta koji zatvaraju teziSnica i visina iz vrha B trokuta ABC
akoje b =26 cm, c =30 cm i @ = 40°.

95

6.2.



6. Trigonometrija trokuta
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Odredite mjeru kuta koji zatvaraju tezi$nica i visina iz vrha C trokuta ABC
akoje b =26 cm, c =30 cm i o = 40°.

Odredite duljinu odsjecka simetrale kuta pri vrhu C unutar trokuta ABC za
¢ije stranice vrijedi a =11 cm, b =12 cmi ¢ = 15 cm.

Odredite duljine dijagonala paralelograma cije su stranice duljina 9 cm i 6 cm,
a Siljasti kut mjere 52°.

Odredite mjere kutova paralelograma c¢ije su stranice duljina 6 cm i 8 cm, a
jedna mu je dijagonala duljine 12 cm.

Ako su dijagonale paralelograma duljina 20°em i 26 cm, a kut izmedu njih
mjere 74°, odredite duljine stranica toga paralelograma.

Ako su dijagonale paralelograma duljina 11 cm i 14 cm, a kut izmedu njih
mjere 46°, odredite mjere kutova toga paralelograma.

Odredite duljinu jednoga kraka trapeza kojemu su osnovice duljina 7 cm i
16 cm, a kut uz drugi krak duljine 8 cm iznosi 46°.

Odredite mjere svih kutova trapeza cije su osnovice duljina 20 cm i 14 cm, a
krakovi su duljina 8 cm 17 cm.

Odredite mjere svih kutova jednakokracnoga trapeza cije su osnovice duljina
7.4 cm i 5.2 cm, a krak mu je duljine 4.6 cm.

Odredite duljinu dijagonale jednakokra¢noga trapeza ¢ije su osnovice duljina
10 cm i 6 ¢m; a krak mu je duljine 9 cm.

Odredite duljinu dijagonale jednakokra¢noga trapeza cija je dulja osnovice
duljine 14 cm, a krak mu je duljine 6 cm, a tupi kut mjere 100°.

Odredite duljine dijagonala trapeza ¢ije su osnovice duljina 28 cm i 18 cm, a
krakovi su duljina 12 cm i 10 cm.

Osnovice trapeza duljina su 10 cm i 27 cm, a duljina dijagonale koja s jednim
krakom zatvara kut od 102° iznosi 22 cm. Odredite duljinu druge dijagonale
trapeza.



Povriina geometrijskih likova 6.3.

6.3. Povrsina geometrijskih likova

Popunite tablicu.

skica formula za povrsinu primjer
A a=4cm, v, =10 cm
B a C
4 a=5cm,b=8cm,y=28°
b
B a C
4 a=3cm,b=8cm,c=9 cm
c b
B a C

a=4cm,b=7cm, c=6cm, r =1.4090 cm

a=4cm,b=7cm, c=6cm, R=3.5069 cm

Odredite povrsinu trokuta ABC u kojemu je b = 17cm, ¢ = 20 cm i
a = 38°24".
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6. Trigonometrija trokuta

Odredite povrsinu trokuta ABC.

a) a=12cm, a =72°, B =25° b) b =30 cm, a = 50°, 8 = 80°

c) a=6cm,c=10 cm, a + § =102° d) b=8cm,c=9cm, o +y =122°

Odredite povrsinu trokuta ABC ako je R radijus trokutu opisane kruznice.

a) R=15cm, a =41°, B =83° b) R=48cm, b=7 cm, a = 68°

Odredite povrsinu trokuta ABC kojemu je zadan opseg.

a) 0=20cm, a =106°, y = 31° b) 0=13.6 cm, @ + B8 =157°, @ —y = 69°

Izracunajte povrsinu trokuta ABC akojea~b=4cm,a::y=5:3:2.
Odredite povrsinu trokuta ABC.

a) c=72cm,a:b=3:4,y =40°28 b) b=65cm,a:c=4:5 a+vy=110°

Odredite opseg trokuta ABC &ija povr§ina iznosi 92 cm?, a vrijedi da je
a-b=7cmiy=30°

Odredite opseg trokuta &ija povrsina iznosi 30 cm? ako zbroj duljina dviju
njegovih stranica iznosi 22 cm, a kut izmedu njih mjere je 150°.

Odredite opseg trokuta ¢&ija povrsina iznosi 20 cm?, a dva su mu kuta mjere
25° i 84°.

Odredite opseg trokuta ¢ija povriina iznosi 62.5 cm?, a dva su mu kuta mjera
35°19" 1 128°.

Odredite radijuse upisane i opisane kruZnice trokutu ABC u kojemu je
a=8cm,b=57cmia = 85°

Odredite radijus upisane kruZnice trokutu cija su dva kuta mjera 47° i 101°,
a radijus tom trokutu opisane kruznice iznosi 24 cm.

Izracunajte povr§inu manjega kruznog odsjecka kruga radijusa 6.5 cm ako je
mjera pripadnoga sredi$njeg kuta 27°.

Odredite povrSinu manjega kruznog odsjecka koji u krugu radijusa 8 cm od-
sijeca tetiva duljine 12 cm.
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Povriina geometrijskih likova

Odredite povrsinu trokuta ABC ¢iji su kutovi mjera @ = 98° i f = 21°, a
duljina odsjecka simetrale kuta pri vrhu C koji se nalazi unutar trokuta iznosi
4 cm.

Odredite povr§inu paralelograma cije su stranice duljina 8 cm i 10 cm, a $iljasti
kut mjere 38°.

Odredite povr§inu paralelograma ¢ije su dijagonale duljina 8 cm i 10 cm, a
kut izmedu njih mjere 38°.

Izracunajte povrsinu cetverokuta na slici ako
je kut izmedu njegovih dijagonala mjere 76°.
Izvedite formulu za povr§inu cetverokuta s di-
jagonalama duljina e i f te kutom ¢ izmedu tih
dijagonala.

Izracunajte povrSinu cetverokuta cije su dijagonale duljina 6.4 cm i 12.2 cm
ako zatvaraju $iljasti kut mjere 47°50’.

Izracunajte povrsinu cetverokuta cije su dijagonale duljina 18 cm i 21 cm ako
zatvaraju tupi kut mjere 109°27".

Izracunajte povrsinu romba ¢ije su dijagonale duljina 10 cm i 14 cm.

Odredite povr§inu paralelograma cije su stranice duljina 4 cm i 3.5 cm, a dulja
dijagonala 6.5 cm.

Odredite povr§inu paralelograma c¢ije su dijagonale duljina 20 cm i 16 cm, a
jedna stranica je duljine 17 cm.

Povriina paralelograma iznosi 16.2 cm?, a duljine njegovih dijagonala iznose
6 cm i 8.4 cm. Odredite duljine stranica toga paralelograma.

Povriina paralelograma iznosi 37 cm?, a duljine njegovih dijagonala iznose
15.2 cm i 18 cm. Odredite mjere kutova toga paralelograma.

Odredite mjeru kuta koji zatvaraju dijagonale paralelograma cije su stranice
duljina 8.6 cm i 5.8 cm, a S§iljasti kut mjere 36°.

Jedna stranica paralelograma duljine je 12 cm, a njegova je kraca dijagonala
duljine 13 cm. Ako je tupi kut paralelograma mjere 125°, izracunajte povrs§inu
paralelograma.

Dulja stranica paralelograma duljine je 16 cm, a njegova je dulja dijagonala du-
ljine 20 cm. Ako je Siljasti kut paralelograma mjere 44°, izracunajte povrsinu
paralelograma.
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6. Trigonometrija trokuta
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Odredite duljine dijagonala paralelograma c¢iji opseg iznosi 40 cm, povrsina
82 cm?, a siljasti mu je kut mjere 58°404".

Odredite povr§inu trapeza cije su osnovice duljina 5 cm i 1.5 cm, a Siljasti
kutovi mjera 53° i 31°26".

Odredite povrsinu trapeza cije su osnovice duljina 12 cm i 7 cm, a tupi kutovi
mjera 107° i 112°.

Odredite povr§inu trapeza s osnovicama duljina 9 cm i 3 cm, a krakovima
duljina 5 cm i 4.8 cm.

Izracunajte povrsinu jednakokrac¢noga trapeza dulje osnovice duljine 14 cm,
kraka duljine 5 cm i dijagonale duljine 10 cm.

Odredite povr§inu jednakokra¢noga trapeza ¢ija dijagonala duljine 24 cm di-
jeli unutarnji kut trapeza na dva kuta mjera 85° i 21°.

Izracunajte povrsinu jednakokracnoga trapeza dulje osnovice duljine 22 cm,
kraka duljine 6 cm i dijagonale duljine 20 cm.

Izracunajte povrsinu trapeza kojemu su kraca osnovica i oba kraka jednake
duljine, dijagonala mu je duljine 20 cm, a tupi kut mjere 130°.

Iz paralelograma cije se dijagonale duljina 16 cm
i 20 cm sijeku pod kutom od 30° izrezana su dva /\ \/
kruzna isjecka kao na slici. Kolika je povrsina pre-

ostaloga (osjencanog) dijela paralelograma?




SloZeniji zadatci 6.4.

6.4. Slozeniji zadatci

Velika kazaljka sata duljine je 10 cm, a mala kazaljka sata duljine je 6 cm.
Koliko su udaljeni vrhovi velike i male kazaljke u 13 sati i 20 minuta?

Odredite opseg trokuta kojemu su duljine stranica tri uzastopna neparna pri-
rodna broja, a jedan mu je kut mjere 120°.

Zadan je romb ABCD iiljastoga kuta mjere ¥BAD = 60°. Stranica BC pro-
duZena je preko vrha C do tocke E tako da vrijedi |CE| = 2|BC|. Kolika je
mjera kuta $EAC?

Dokazite da za svaki trokut ABC vrijedi jednakost a = bcosy + ¢ cos 8.

Za kutove nekoga trokuta vrijedi siny = 2 sin @ cos 5. DokaZite da je taj trokut
jednakokracan.

Odredite povr$inu trokuta ABC akojea =14 cm,b:c=4:9ia+ g = 130°.
Odredite povr$inu trokuta ABC akoje a +b =6 cm,c =4 cmiy = 60°

Odredite opseg trokuta ABC ako mu povr§ina iznosi 20 cm? te vrijedi
b=5.0434 cmi g = 30°.

Odredite opseg trokuta ABC ako mu povr§ina iznosi 12 cm? te vrijedi
a=13.5329 cm i o = 150°.

Kruznica radijusa 16 cm podijeljena je tockama A, B i C u omjeru 5 : 6 : 7.
Odredite povrsinu trokuta ABC.

Tri kruznice radijusa 1 cm, 2 cm i 3 cm do- ‘
diruju se izvana kao na slici. Izracunajte

povrsinu osjencanoga dijela koji zatvaraju te

kruznice.

Nad osnovicom jednakokrac¢noga trokuta kons-

truiran je polukrug kao na slici. Ako su krakovi

trokuta duljine 10 cm, a kut nasuprot osnovici

mjere 70°, odredite koliki je postotak povrsine

trokuta prekriven polukrugom.

|AC| _ |BD|
sinf  sina’
pri ¢emu su « i S unutarnji kutovi ¢etverokuta s vrhovima A i B.

Dokazite da u tetivnome cetverokutu ABCD vrijedi jednakost
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6. Trigonometrija trokuta

6.5. Ponovii usavrsi

a) duljine stranica trokuta

U trokutu ABC dvije su stranice duljina 4 cm i 6 cm, a mjera kuta nasuprot
krace od tih stranica iznosi 40°. Odredite duljinu trece stranice toga trokuta.

Opseg trokuta iznosi 26 cm, a mjere dvaju njegovih kutova iznose 27° i 102°.
Odredite:

b) radijus trokutu upisane kruznice.

Mjere kutova trokuta u omjeru su 5 : 6 : 7. Ako je duljina najkrace stranice
trokuta 14 cm, odredite:

a) opseg trokuta b) radijus trokutu opisane kruZnice.
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Ako radijus trokutu opisane kruZznice iznosi 7 cm, jedna je stranica duljine
4.8 cm, a jedan je kut uz tu stranicu mjere 102°, odredite duljine preostalih
dviju stranica toga trokuta.

Odredite opseg trapeza ¢ije su osnovice duljina 8 cm i 12 cm, a dva su kuta
mjera 131° i 152°.

S vrha zgrade vidi se cesta Sirine 3 m koja prolazi paralelno sa zgradom. Ako
se bliZi rub ceste vidi pod kutom depresije od 72°, a dalji pod kutom depresije
od 60°, koliko je visoka zgrada?

Biljarska kugla presla je udaljenost od 34 cm do ruba stola, odbila se i zausta-
vila nakon §to je presla dodatnu udaljenost od 21 cm. Ako je kut izmedu pra-
vocrtnih putanja kugle mjere 131°, izracunajte udaljenost izmedu pocetnoga
i konacnoga poloZzaja kugle.

Ako je najkraca stranica trokuta trostruko krac¢a od najdulje, a srednja 2.5
puta dulja od najkrace, odredite mjeru najvecega kuta tog trokuta.

Duljine dviju stranica trokuta iznose 14 cm i 20 cm, a kut nasuprot dulje od
njih mjere je 76°. Koliki je opseg tog trokuta?

Duljina jedne stranice §iljastokutnoga trokuta iznosi 6.2 cm, a mjera jednoga
kuta uz tu stranicu iznosi 44°. Ako duljina teZiSnice na tu stranicu iznosi 4 cm,
odredite duljine preostalih dviju stranica trokuta.

Kolike su duljine stranica paralelograma cije dijagonale duljina 8 cm i 11 cm
zatvaraju kut mjere 54°?

Izracunajte povrsinu trokuta ¢iji su kutovi mjera 57° i 103°, a opseg mu iznosi
94 cm.





