2

LOGARITAMSKA
FUNKCIJA | JEDNADZBA

2.1. Logaritmi

Zadatak 1. Rijesite jednadzbu.

a) 2¥ =2 b) 2% =4 c) 2% =3 d) 2=5 e) 2% =23

Zadatak 2. Rijesite jednadzbu.

a) 3*=7 b) 14 =16 c) 7° =49 d) 178* =376 e) 83" =1
1 1)\ A

f) 5" = — - == h) 9* = i) 4*=-2 j) 5 =-12

) 5 97 g) (2) 3 ) 99 =0 i) i) 5 5

k) 10* =43 1) 10" = 1000 m) ¢* =12 n) ¢ =0.5 0) ¢ =-3

Zadatak 3. Rijesite jednadzbu.

a) 228 =9 b) 52+l =6 c) 75X =0.2 d) 72 =14
e) 3x+2 + 3x+1 =16 f) 125% . 13/2536"' =10 g) 2x+3 =3 h) 53x+2 — 6x+1

Zadatak 4. Rijesite jednadzbu.

a) 255 —3.55—4=0 b) 2:95-11-3+15=0 ¢) 2-49*-7116=0
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Logaritmi

Zadatak 5. Napisite neku eksponencijalnu jednadzbu cije je rjeSenje zadano.
1
a) log,;8 b) log;11 c) log, 3 d) log37 e) In10
Zadatak 6. Popunite tablicu.
1\* 1
23 = 43 =64 —_| = —
8 0 (7) 49
baza | 2=V8 3 =81 6= V216
eksponent| 3 = log, 8 5 =1log,32 2 =log; 25
Zadatak 7. Bez uporabe dZepnoga racunala odredite vrijednost logaritma.
1 1
a) logy9 b) log, 32 c) log;125 d) log, 5 e) log, 3 f) log% 8
g) log,8 h) log;; V11 i) log100 ) log10® k) Ine? 1) lne™®
Zadatak 8. Odredite vrijednost logaritma.
1
a) log, 2 b) log,3 c) log;;17 d) log% 7 e) log10 f) Ine
Zadatak 9. Odredite vrijednost logaritma.
a) log,1 b) log,1 c) log;; 1 d) log% 1 e) logl f) Inl

Zadatak 10. Odredite vrijednost logaritma.

a) log, 0

b) log,(-9) «¢) log;,(-17) d) log%O e) log(-0.1) f) In(—e)

Zadatak 11. Odredite vrijednost logaritma akojea > 01ia # 1.

a) log,a

1
b) log, 1 c) log, 0 d) log,(-1) e) logaa f) In,(-a)
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Zadatak 12. Odredite vrijednost logaritma.

1\° ‘
a) log,2° b) log, 3% ¢) log,;;1773 d) log% (5) e) log10™2 f) Ine”

3

Dol

g) log a® h) log,a® i) log,a j) log, a® k) log,a 2 1) log, a"

Zadatak 13. Dopunite prazna polja tako da produZene jednakosti budu tocne.

a) log,4 = 10g3|:| = logl:l 25 = |:|
b) log,8 =logs| |= 10g|:| 64= |
c) log,2 = 10g64|:| = 10g|:|9 = I:l

1
d) log, 9= 10g5|:| = 10g|:|3 :I:l

Zadatak 14. Bez uporabe dZepnoga racunala odredite vrijednost potencije.

a) 9log, 4 b) 9log, 8 c) 9log, 32 d) glogs 9 e) 5logs 125
f) 710g; 49 g) 9log, 7 h) Alogy 5 i) 5l+logs3 j) 32+log; 8
k) 6logs 7-1 1) 93+log, 13 m) (210g2 5)3 n) 94log, 3 0) 52logs 6
P) glogs 11 q) glog, 3 r) 951+log; 4 s) 42+log,y 3 t) gl+logs 2

Zadatak 15. Bez uporabe dZepnoga racunala odredite vrijednost brojevnoga izraza.

log, 32 + 70873 b) 641°¢:2 + log, 1 9l*logs2 _10g0.01
T — (o
log; 0.04 1 log; V125 + log, 48

log: 9 10g195 5

Zadatak 16. Pojednostavnite izraz akojea > 0ia # 1.

log,, a® + a'%%a 7

log,1-log, a* + log » a* . 2log, va + \/aloga 16
(log, a®)’

4

a) b)

a2108, 2 log,s a®! +log,za
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Svojstva logaritama -

Zadatak 17. Za svaku od navedenih tvrdnja odredite je li to¢na ili nije. Ako je netoc¢na,
ispravite ju.

a) log,8=14 b) log1000 =3 c) log;2=25 d) log,1=4
1 1\*
e) log;0=1 f) log,0.5=~log,4  g) log,,; = 3 h) log, (—) =—X
: a

Zadatak 18. Bez uporabe dZepnoga racunala poredajte logaritme po veli¢ini. Kao pomo¢
moZete koristiti brojevni pravac.

a) log, 5, log, 7, log, 4, log, 11 b) log, 54, log, 0.5, log, 57, log, ;0.1
c) log, 14, log, 14, log;, 14, log, ; 14 d) log, 5, log, 9, log, 6, log; 3
e) log,; 13, log;; 224, log, 95, log,; 15 f) log,, 300, logs; 47, logy, 63, log,, 390

Zadatak 19. Smjestite svaki od ponudenih logaritama u odgovarajuce polje tako da vrijed-
nost svakoga polja bude jednaka zbroju

vrijednosti dvaju polja ispod njega.
) Jju pofjja 1sp jeg

Ponudeni logaritmi:

In b, log; 5, log, 16, log, %, | | log,36 | |

logg 8, log, 1, log% 6, log, 27 | | | | |

2.2. Svojstvalogaritama

Zadatak 1. Izracunajte pa uocite i obrazlozite pravilnost. Osmislite f) podzadatak.

a) log, 32 b) log, 4 +log, 8 c) log, 2 +log, 16

1
d) log, 1 +log, 32 e) log, 3 +log, 64 f)

Zadatak 2. Izracunajte pa uocite i obrazlozite pravilnost. Osmislite f) podzadatak.

a) log, 4 b) log, 8 —log, 2 c) log, 16 —log, 4
d) log, 32 —log, 8 e) log, 4 —log,1 f)
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2. Logaritamska funkcijaijednadzba

Zadatak 3. Izracunajte pa uocite i obrazloZite pravilnost.

a) log,2* b) 4log,2 c) log; 5% d) 17log; 5

e) log, 27° f) 5log,27 g) log,81 h) 4log, 3
1

i) log;125 j) 3log; b k) log, 3 1) —logy9

Zadatak 4. Bez uporabe dZepnoga rac¢unala odredite pribliznu vrijednost logaritma ako
je poznato log, 3 ~ 1.6.

2 8
a) log, 9 b) log, 81 c) log, 6 d) log2§ e) log, 36 f) loggﬁ

Zadatak 5. Izracunajte bez uporabe dZepnoga racunala.

a) log2+logb b) 2logy, 2 +1logy, b
c) log,,84 —log,q12 d) log;324 — 2log, 2

Zadatak 6. Za svaku jednakost odredite je li to¢na ili neto¢na.

log, 8
log, 2

a) =log, 4 b) log2-log3 =1og6 c) log,(4 +8) =log, 4 - log, 8

Zadatak 7. Zapisite izraz kao jedan logaritam.

a) log(2x) +1log7 b) logy(x +2) —logs(x —1) «¢) log(x +7)+2logx
d) 4loga—>5logh e) 1+log,7 f) logs(3x)—2

g) 3+2logm—4logn h) log, x —3log,y — 4 i) 2In5-3In4+31In2
j) 6log, x +3log, y* -5 k) —7loga —3logb 1) -4—-6Inx
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Svojstva logaritama -

Zadatak 8. Zadani izraz zapiSite s pomoc¢u logaritama od x, y i z.

5.3 .72
a) log x*y? b) log al Z c) log vy 3 < d) log(xyz)?
z x
3
x x 5
e) log —; f) log (—) g) log(xy?)} h) log(x+7z)
yz y
3 3,2 -3,2
i) log 4‘/}‘ j) log | k) log xy / 1) log |~
yz? 2 NEg
Zadatak 9. Izrazite varijablu x.
a) log x =loga®* +3logh b) logx =1-1loga - 2logc
1
c) logx = —log(a + b) + log(a® - b?) d) logx =loga~ 3 (log b +log c)
2 3
e) logx =2 —3loga + 2log(a + b) f) logx = 3 log(a + b) — 1 log(a — b)

Zadatak 10. Za svaku jednakost odredite je li to¢na za sve realne brojeve a i b za koje su
izrazi definirani.

a
a) log(ﬁ) =loga—2logh b) log(a — b) =loga —logh
c) loga® =a-logh d) (loga)(log b) = log(a + b)
1
e) % = log(a —b) f) (Ina)® = b-Ina

Zadatak 11. Ako je log2 = x, log3 = y ilog7 = z, izrazite zadane logaritme s pomocu
x, ¥, z i cijelih brojeva.

2
a) logg b) log21 c) log12 d) log70
14
e) logg f) log0.3 g) logl.b h) log10.5
6000
i) log200 j) log1b k) log —— 7 1) log420
m) log 50 n) log 350 o) log105 p) log4.2
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2. Logaritamska funkcijaijednadzba

Zadatak 12. Ako je log2 = a, zadani logaritam izrazite s pomocu a i cijelih brojeva.

a) log800  b) log5 c) 10g320  d) log25  e) log®2 f) log”4

Zadatak 13. RjeSenje jednadzbe 3* = b zapiSite koristeéi iskljuc¢ivo dekadske logaritme.
Zadatak 14. RjeSenje jednadzbe 7* = 4 zapiSite koriste¢i iskljuc¢ivo logaritme s bazom 2.
Zadatak 15. Zapisite koristeci logaritme s bazom 3 i pojednostavnite:

a) log,11  b) log;3 c) log,7 d) log,;15 < e) logy, 6 f) log,517

Zadatak 16. Zapisite u obliku jednoga logaritma s bazom 2.

a) log,9 b) logyz 5 c) logg2 d) logs, 7 e) log,, 6 f) log%Q

Zadatak 17. Izracunajte bez uporabe dZepnoga racunala.

logg 27 — 21ogg 3 log;8 log,49

52 log; 3+log /=2 b) 92logs2+4logg 2
a) ) ) logg 45 + logg 0.2 logs2  logy7

Zadatak 18. Skratite razlomak za sve realne brojeve x i y za koje su izrazi definirani.

log3 X 4— log2 X log(x3y?) — log(x%y?) d log 27 +3

b)

log x* log(100x) ¢ log x% — log y? log (27x) - 2log, 3

Zadatak 19. Pojednostavnite ako je a > 0ia # 1.

( . 1
a) log,a® +log, a b) log.s a’ - log% a c) log% — -log, 16
: a
[ a* Va
d) log, V27 - log% at e) log, V3 log, o f) log g 64 - log 5 %
logs a® +logys a' h) log, @’ — logg (aa) i) logg a'! —logy; (a*Va)
i
log,za —log, , a® log,; Va® + log, 5 a2 log, Va7 + logg, af
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